10. Hazi feladat (hatarid6: 2016-04-29)

A feladatokra teljes megolddst kériink részletszamitd-
sokkal, indokldssal, az eredmény leirdsa nem elegen-
dé. Mas megoldasdt lemdsolni nem szabad!

1. Tekintsiik az aldbbi métrixokat!

ool e el

Jellemezziik az y' = Ay differencidlegyenlet-
rendszer y(0) = yo kezdeti feltételt kielégitd
megoldasanak stabilitdsat a sajatértékek isme-
retében!

2. Oldjuk meg az

, T4

X'=1_, ol*
differencidlegyenlet-rendszert az x(0) = (1,1)
kezdeti feltétel mellett!

3. Legyen
2 1 -1
At JomoP fo=]ds
0 0 5

(a) Rajzolja le a fenti mdtrixok Gersgorin-
koreit!

(b) Jeloljik be a sajitétékeket és a métrixok
spektralsugarat!

4. Mutassuk meg a karakterisztikus egyenlet felira-
sa nélkiil, hogy az alabbi matrixnak van legalabb
két valds sajatértéke!

203 0
0 9 01
-1 0 2 0
01 2 6

10.

. Tekintsiik az aldbbi matrixokat:

4 -2 4
A:B ﬂ,B: -2 1 -2|.
4 -2 4

Hatarozzuk meg Frobenius-, 1-, 2- és oo-
norméjukat!

. Legyen egy transzforméci6 karakterisztikus poli-

nomja p(z) = (z+4)*(x — 1), minimélpolinomja
m(z) = (x + 4)%(z — 1). Hany Jordan-blokkbél
all a matrix?

Legyen

<[t ofp ]

Milyen val6s z-ekre lesz F'(x) pozitiv definit mét-
rix?

. Mutassuk meg, hogy ha A normalis matrix, ak-

kor a spektrédlis normaja egyenlé a spektralsu-
géarral!

. Mutassuk meg, hogy egy A € M,[C] métrix

spektrilsugara kisebb egyenlé mint barmely vek-
tornorma altal indukalt operatornorméja A-nak!
Specialisan legfeljebb akkora, mint A spektralis
normajal

Mutassuk meg, hogy ha A;,... )\, az A €
M,,[C] métrix sajétértékei, akkor Y 7, [A;]? fe-
liillrél becsiilhet6 A Frobenius-normajanak négy-
zetével és egyenléség pontosan akkor all fenn, ha
A normalis matrix.



