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1. (11) Egészítsük ki az alábbi állításokat a tanult tételek
szerint úgy, hogy igazak legyenek!

a) ez legkisebb periódusa . . . , értékkészlete . . .

b) Legyen D egy . . .

tartomány a komplex síkon. Legyen az f : D → C

függvény . . .
Ekkor f bármely D-ben haladó sima, zárt görbén vett
integrálja 0.

c) Adva van egy nyílt. . .
D tartomány, amelyen az F = [M,N,P ] vektor-vektor
függvény komponensei. . .
Akkor és csak akkor létezik D-n F-nek potenciálfüggvé-
nye, ha minden

∫
F · dr integrál. . .

d) Egy F = (M,N,P ) vektormez® cirkulációja az. . .
S felületet határoló G görbén megegyezik a . . .
függvény S felületen vett felületi integráljával, ha G úgy
van irányítva, hogy. . .

e) Legyen S egy . . .
felület, melynek n a

és V a felület által határolt tartomány. Ekkor az
F vektormez® S felületmenti integráljára igaz az alábbi
egyenl®ség:

2. (9) De�niáljuk a következ® fogalmakat!

a) Normált f®normális:

b) Torzió:

c) Egzakt di�erenciálegyenlet:

d) Egy vektormez® konzervatív, ha

e) Hiperbolikus parciális di�erenciálegyenlet általános
alakja:

3. (3) Adjuk meg azt az állandó együtthatós inhomogén
lineáris di�erenciálegyenletet, amelynek általános megol-
dása x+ C1e

2x cosx+ C2e
2x sinx.

4. (4) A Picard�Lindelöf-tétel feltételeinek ellen®rzésével
igazoljuk, hogy a következ® kezdetiérték-probléma megold-
ható és a megoldás egyértelm¶!

y′′ =
xy

y′
+

√
xy′, y(1) = 2, y′(1) = 3

5. (4) Számítsuk ki
∫
G

ez

z(z+2)2 dz értékét, ha G a (−3+ i)-
közep¶ 2-sugarú kör.



6. (2) Írjuk fel az origó közep¶ 2-sugarú gömb egy para-
méterezését!

7. (5) Mutassuk meg, hogy ha az f(x + iy) =
u(x, y) + iv(x, y) komplex függvény di�erencálható a
z0 = x0 + iy0 helyen, akkor u′

x(x0, y0) = v′y(x0, y0).

8. (4) Mutassuk meg, hogy egy másodrend¶ homogén li-
neáris di�erenciálegyenlet megoldásai alteret alkotnak, azaz
bármely két megoldás bármely lineáris kombinációja meg-
oldás.

9. (3) Oldjuk meg az y′ = xy2 + x di�erenciálegyenletet!

10. (5) Oldjuk meg az x′ = 6x+4y, y′ = 2x−y homogén li-
neáris di�erenciálegyenlet-rendszert, majd keressük meg az
x(0) = 9, y(0) = 0 kezdeti feltételeket kielégít® megoldást!


