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. (Monoton osztaly tétel halmazokra)

Legyen S az 2 részhalmazaibdl 4ll6 monoton osztaly. Mutassuk meg, hogy
ha A C S véges metszetre zart, akkor o(A) C S. (Utmutatés: Ha Ay az
A-t tartalmazo legsziitkebb halmazgytrii, akkor ldssuk be, hogy Ag C S,
és {gy standard mértékelméleti indokldssal o(A) C o(Ap) C S.)

. (Monoton osztaly tétel figgvényekre)

Legyen ® 2 — R fiiggvényekbdl allé6 monoton osztdly. Mutassuk meg,
hogy ha A az Q részhalmazaibdl 4ll és véges metszetre zart, 14 € &
minden A € A-ra, akkor attdl fliggéen, hogy ® minden véges értékii (vagy
csak minden korldtos) limesz-fiiggvényre zart, ® tartalmazza az Gsszes
valds értékil (vagy csak az Osszes korldtos) o(A) mérhetd fiiggvényt Q-n.
(Utmutatas: Vezessiik vissza ezt az 1. feladatra.)

. (LP-beli konvergencia)
Legyen p € [1,00), és (X,)52, LP-beli valdszintiségi véltozdk sorozata,
amely sztochasztikusan konvergal egy X valdszintiségi valtozéhoz. Ekkor
a kovetkez6 harom feltétel ekvivalens:

(a) (| X,|P)22; egyenletesen integralhatd,

(b) X,, — X LP-ben,

(¢) BUX7) — E(X]?)

Tovabbé az alabbi két feltétel barmelyike implikalja a fentieket:

(d) sup,, E(|X,]?) < oo valamilyen p < ¢ < oo esetén,

() IY € LP, | X,| <Y, ¥n € N.
. Legyen X és Y két olyan sztochasztikus folyamat az I C R paraméterhamazon,

amelyek egymas verzidi. Lassuk be, hogy ha I megszamlalhatd, akkor X
és Y megkiilonboztethetetlenek.

. Lassuk be, hogy egy adaptalt, jobbrdl folytonos X folyamat progressziven
mérheto.

. Legyen 7 egy megélldsi id6 az (F;)iecr, filtrdciéra nézve és legyen
Fr={AeFo :An{r <t} e F, VteR,}.

Lassuk be, hogy F, o-algebra, 7 F; mérheto, és 7 < 19 esetén Fr, C F,.



