Hézi feladatok 1+

. Keresse meg p azon értékeit, amelyekre az alabbi improprius integral
konvergens!
o0
dx
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. Dontse el, hogy az aldbbi improprius integralok konvergensek vagy di-
vergensek! (Nem kell kiszdmitania a konvergensek értékét.)
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. Becsiilje meg a fooo e~*" dx improprius integral értékét! Utmutatés:

Hasznalja a trapéz- vagy Simpson-formulat n = 6 esetén az f03 e du
integralra és mutassa meg, hogy
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. Keresse meg p azon értékeit, amelyekre az alabbi improprius integral

konvergens!
oo

. Dontse el, hogy az alabbi végtelen sorok koziil melyik konvergens és
melyik divergens! Szamitsa ki a konvergens sorok Osszegét!
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10.

11.

12.

Hasznaljon részlet-tortekre bontast, hogy zart alakba irhassa a sor n-ik
részletOsszegét, és ebbol hatarozza meg a végtelen sor Gsszegét!
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Mutassa meg, hogy ha > a,, konvergdl, és a, # 0 semelyik n-re, akkor
> (1/a,) divergall

. Integral teszt segitségével vizsgdlja meg a
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sorok konvergencidjat rogzitett p esetén.

Dontse el, mely sorok konvergensek és melyek divergensek!
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Vizsgdlja meg a >~ | a, sor konvergencidjét, ha

(a) a1 =1¢és ant1 = Jqan (n > 1);

(b) ay =1és api1 = Hl“” a, (n>1);

(c) an:(g—:) (n>1).

n

Vizsgalja meg a

Zol—l—zz:”

sor konvergencidjat (a) rogzitett valds x esetén;  (b) rogzitett komplex
x esetén.

Mutassa meg, hogy ha > a, és >_ b, konvergensek, a,, > 0 és b, > 0
minden n-re, akkor ) a,b, szintén konvergens!
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13. (Cauchy-féle kondenzdcids teszt)
Legyen (a,)22, pozitiv, 0-hoz tartd, csokkené szamsorozat. Ebben az
esetben > a,, akkor és csak akkor konvergdl, ha > 2"asn konvergal. (A
bizonyitast 1. Rudin 3.27. Tételben.) Oldjuk meg e teszt segitségével
is az 1. feladatot!

14. Mely sorok abszolit konvergensek, melyek feltételesen konvergensek és
melyek divergensek?
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15. Tekintsiik az alabbi alternald sort.
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e T T

1 2 2 4 3 8 4 16 n 2"
Mutassa meg, hogy a sor divergens. Ellentmond ez a Leibniz-sorokrol
sz016 tételnek?

16. Tekintsik az alabbi alternald sort.
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Mutassa meg, hogy ez nem Leibniz-sor, de mégis (abszolut) konvergens.
Ellentmond ez a Leibniz-sorokrél szolé tételnek? Szamitsa ki a sor
Osszegét!

17. Kozelitse a Y- (—1)" 2 sor dsszegét 10%-nél kisebb hibavall
18. Igazolja, hogy ha Y > a2 és > - b konvergdl, akkor Y 7 a,b,
szintén konvergal.
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19. Igaz vagy hamis? Ha >~  a, konvergens, akkor Y > | a2 szintén kon-

vergens. Mi a vélasza, ha azt is feltessziik, hogy a,, > 0 minden n-re?



