MATEMATIKA A1A ANALIZIS —
EPITOMERNOKOKNEK

14. Gyakorlat

. Szamitsuk ki az alabbi improprius integralokat!
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. Dontsiik el, hogy az alabbi improprius integrélok konvergensek-e! Hasznéljuk a definiciot
vagy az Osszehasonlitoé kritériumokat!
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. Mutassuk meg, hogy az
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improprius integral divergens, igy

is divergens, viszont

dx = 0.

Gyakorlofeladatok.

1. Szamitsuk ki az alabbi improprius integrélokat!
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. Dontstik el, hogy az alabbi improprius integralok konvergensek-e!

(a) f4oo ﬁ dz
(b) f_ll log z dx
(0) [y == dz
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Vegyiik azt a végtelen forgastestet, amit az y = %, x > 1 gorbe z-tengely koriili meg-
forgatasaval kapunk. Lassuk be, hogy a felszinét leir6 improprius integrél divergens,
azaz a 'felszine végtelen’! Léssuk be, hogy a térfogatat leiré improprius integrél viszont
konvergens, és szamitsuk is ki az értékét!

Ezt a forgastestet sokszor tgy emlegetik, mint egy olyan festékesbédont, amibe nem
fér bele annyi festék, amennyivel be lehetne festeni a belsejét. Toprengjiink el ezen!
Nyilvanvalonak tiinik, hogy véges mennyiségt festékkel nem tudjuk befesteni a végtelen
teriilett felszint. De ha teletoltjiik a bodont — amihez véges mennyiségi festék is elég —
a festék megfesti a felszint beliilr6l! Oldjuk fel ezt az ellentmondast!



