MATEMATIKA A1A ANALIZIS —
EPITOMERNOKOKNEK

13. Gyakorlat megoldasai

1. Hatarozzuk meg az z(t) = a(t —sint), y(t) = a(l — cost), 0 < t < 27 paraméterezési
gorbe alatti teriiletet!

Megoldas. Ez az tugynevezett ciklois-gorbe egy szegmense (egy egyenesen gordils a
sugari kor egy rogzitett pontja rajzol le ilyen gorbét.)
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2. Hatarozzuk meg az alabbi gorbék ivhosszat!

(a) y=22,0<x<1

Megoldas.
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(b) Ez az asztroid nevii gorbének egy szegmense (negyede). Az asztroid-gorbét egy a
sugart kor bels6 ivén gordiils § sugart kor egy pontja irja le.
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. Hatarozzuk meg az aldbbi gorbék z-tengely koriili megforgatasaval kapott forgastest
felszinét!

(a) y=coshz, 0 <z <3
(b) z(t) = acos®t, y(t) = asin®t, 0 <t < Z
Megoldas.
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(b) Hasznaljuk az el6z6 feladat (b) részében kapott eredményt +/(2/(¢))2 + (y/(t))2-re!
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4. Hatarozzuk meg az alabbi gorbék z-tengely koriili megforgatasaval kapott forgéstest
térfogatat!

(a) y=coshz, 0 <z <3
(b) x(t) = acosht, y(t) = bsinht, 0 <t <1

Megoldas.
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5. Hatérozzuk meg az y = v/r2 — 22, 0 < x < r negyedkorlemez sulypontjat!
Megoldas. A nyomatékok:
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A negyedkor teriilete T' = . Igy a stlypont (x,v,) koordinatai:
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Gyakorlofeladatok.
1. Hatarozzuk meg az alabbi paraméterezett gorbék alatti teriiletet!

(a) x(t) = 3cosht, y(t) = 2sinht, 2 <t <3
(b) z(t) = acos®t, y(t) = asin®t, 0 <t <2

Eredmények.
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2. Hatarozzuk meg az alabbi gorbék ivhosszat!
(a) y=coshz, 0 <z <3
(b) log(z? —1),2 <z <4
(c) z(t) = a(t —sint), y(t) = a(l —cost), 0 <t < 27w
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Eredmények.
(a) sinh3

(b) 2+log (2)
(c) 8a

3. Hatarozzuk meg az aldbbi gorbék z-tengely koriili megforgatasaval kapott forgastest
felszinét és térfogatat!

(a) y=2Vr,2<2w<4

(b) z(t) = acost, y(t) = asint, 0 <t < 7
Eredmények.

(a) A=2%(5v/5—-3V3),V =24r

(b) A=2ma? V = %



