MATEMATIKA A1A ANALIZIS —
EPITOMERNOKOKNEK

12. Gyakorlat megoldasai

1. Hatarozzuk meg az alabbi integralokat az integrandus parcialis tortekre bontésa segitsé-
gével!
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Az +3)+ Bz —2) =1,
(A+ B)x + (3A—2B) = 1.

Ez csak ugy teljestilhet, ha A+ B = 0és 3A—2B = 1. Ennek az egyenletrendszernek
a megoldasa A = %, B = —%. Tehat:
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Ha z(z+1) ~ = z+17

A(lx+1)+Bxr =1,
(A+B)x+A=1

Ez csak ugy teljesiilhet, ha A+ B = 0 és A = 1. Ennek az egyenletrendszernek a
megoldasa A =1, B = —1. Tehat:
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2. Hatarozzuk meg az alabbi integralokat alkalmas helyettesités segitségével!
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Megoldas.

(a) Alkalmazzuk a t = 22 helyettesitést. Igy = v/t és dz = ﬁ dt, és
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(b) Alkalmazzuk az x = sint helyettesitést (ekkor ¢ = arcsinz). Igy dz = cost dt, és
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Alkalmazzuk az = + 1 = sinht helyettesitést (ekkor arsinh (z + 1) = t). Igy dz =
cosht dt és
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3. Hatarozzuk meg az alabbi gorbék alatti teriiletet!
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Megoldas.

(a)

A teriiletet a kovetkezd integral fogja adni:
log 2

ver —1 dx.
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Alkalmazzuk a t = /e? — 1 helyettesitést. Igy 2 = log(t? + 1), dz = tQH dt,

valamint mivel z a 0 és log 2 értékek kozott valtozott, igy ¢t = v/e¥ —Taved —1 =10
és a Velos?2 — 1 =1 értékek kozott fog valtozni. Tehat:
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A teriiletet a kovetkezd hatarozott integrél fogja adni:
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Alkalmazzuk a t = e® helyettesitést. Igy 2 = logt (tehat mivel = a log2 és log 3
értekek kozott véltozott, t = e az €82 = 2 ¢s €!°83 = 3 kozott fog véltozni) tovabba
dr = % dt, igy
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Ha —L1 = A4 akkor
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Alt—1)+B(t+1) =1,

(A+B)t+(B—A) =1.
Ez pontosan akkor teljestil, ha A+ B=0¢é B— A =1, azaz B = % és A = —=.
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Gyakorlofeladatok.

1.

Hatarozzuk meg az alabbi integrélokat!
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Eredmények.
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Hatarozzuk meg az alabbi gorbék alatti teriiletet!
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