6.

Kétvaltozos fiiggvények integra-
lasa

Téglalap alaki tartomanyok

1.

Egy négyzet alaprajzi (—a < z < a, —a < y < a) termet
az= x—g +b egyenletti feliilettel fedik le. Mennyi a terem
a

térfogata.
mo.: 4ba>

. //(12x—6y75)d:17dy =7, ha
T

Tal0<zr<2 -3<y<3
mo.: 84

(14 8zy)dzdy

[0,3]%[1,2]
mo.: 57

//(ac2 + 4y) dz dy, ahol
T
T={(z,y) : 0<z<1,0<y<1}

//63‘“'43/ dx dy, ahol

T
T={(zr,y) : 0<2<In2,0<y<In3}

//e*z*y dx dy, ahol
T

T={(z,y) :0<zx<a0<y<al,a>1

// sin(z + y) dz dy, ahol
T

T={(z,y) : 0<2<3,0<y<3}

//acyemz"’y2 dx dy, ahol

T
T={y :0se<l0<y<1}

Integralas normal tartomanyokon

10.

11.

f(z,y) = 2822y fiigvény kettés integrilja az y =
2?2 és y = J/x fiiggvények altal hatdrolt korlatos
siktartomanyon

mo.:

x

(zh) T az y = e*, y = e * és az y = 2 gorbék §ltal

hatéarolt siktartomény. / / ydxdy =?
T

mo.: 4ln2+;

12.

13.

14.

15.

16.

17.

18.

(zh) // cos(x — y)dady =7, T egy trapéz alakid tar-
T

tomény, melynek csticsai (0,0), (5,0), (3,2), (1,2).

1 5
'CO; —CO; —2cosl+2

//sz dz dy, ahol T az y = 22 és y = \/r gorbék altal
T

hatarolt zart sikrész
2y 1 . w1,
——dxdy, ahol T'az y = =, x = 1 és x = 2 gorbék
z+1 x
T

altal hatarolt zart sikrész

//dexdy, ahol T' az y = tgx, v = § és y = 1 gorbék

T
altal hatarolt zart sikrész

//y sin x dx dy, ahol

T

T={(z,y) : 0<z<y,0<y <1} hiromszog

// cos(x—y) da dy, ahol T =a (0,0), (1,1), (3,1), (4,0)
T

csucspontu trapéz.

//(x2 + 2y)dxdy, ahol T az (1,1), (0,3), (3,0)
T

csticspontil haromszog.

Polarkoordinatas helyettesités

19.

20.

21.

22.

23.

24.

// 100 — (22 + y?) dz dy, ahol T az origd kézéppont,
T
r = 5 sugaru kor.

2
mo.: ?”(1000 — V/3375)

(zh) Az 2 4+ 9* = 9 hengerpalést kivig egy tartomanyt
az 22 + y2 + 22 = 25 gémbbél. Térfogata=?

Hasonl6 feladat a 22 + y?> = 16, 22 + 32 + 22> = 25

fiiggvényekkel
198~

o0.:
et Ty
//13(3: +y)dadx =, ha T az origé koriili 4 sugart kor.

T
mo.:

//(2:1: + 4y + 10)dedy =7, ha T az origb kozépponti

T
R és 2R sugart korok kozotti korgytir.
mo.: 30R*7

//ny dx dy =7, ahol T az origd kozépponti R sugaru,
T

els6 siknegyedbeli negyed kor
mo.:



25.

26.

27.

28.

29.

30.

In(z? + y?) dz dy =7, ha

=

T={(z,y):1<2?+y? <4}

T (4m2— )

mo.: 5 9

In(z? + yz)% dxdy, ahol 1 < 22 +y? < 4}

In(z? + y*) dz dy, ahol

%Q EQQ

N

={(z,y) 1 1 <a®+y* <4}

(x? — 9*) dzx dy, ahol

SRy

N

={(r,p) : 0<r <1,0<¢ < 2} korcikk
1
//7 dz dy, ahol
J Vit y?
T ={(z,y) : (x—1)%+y* <1} kér.
Hatarozzuk meg az origd kozéppontu két egység sugari

gémbbél az (z —1)2+1y? = 1 henger &ltal kimetszett test
(Viviani-féle test) térfogatét.

Tovabbi fontos feladatok
Ehhez két fontos tudnivald.

A T tartomény f(x,y) dltal meghatdrozott feliilet felszine:

A= [[\i+ @ @) + @) dody

A T tartomdny felett f(z,y) dltal meghatdrozott feliilet
és az x—y sik kozotti homogén tomegeloszlasi testnek a
sulypontja az x—y sikban (zg,ys):

if‘fxf(x,y)da:dy

e I 7 flz,y)dedy
[j[yf(x,y)dwdy
vso = I Jr flz,y)dedy

A 33. és a 34. feladatokban f(z,y) = 1.

31.

32.

33.

34.

Hat4rozzuk meg az f(x,y) = xy nyeregfeliilet z2+y2 < 1
egyenletli hengerbe es6 részének felszinét.

Hatdrozzuk meg az f(x,y) = 1—x2?—y? paraboloid x—y
stk feletti részének a felszinét.

Hatarozzuk meg a
T = {(z,y) : 2> +y*> < R%y > 0} tartomdnyt lefedd
homogén siklemez tomegkozéppontjanak a koordinatait.

Hatarozzuk meg a

T = {(z,y) : 25 +y3 < Ry > 0,z > 0} tar-
tomanyt lefedé homogén siklemez témegkozéppontjanak
a koordinatait.



