12.

o o ow o

10.

12,

14.

16.

18.

19.

20.

22.

24.
25.

27.

28.

Hatarozatlan integral (megoldasok)

%+ . 2. [ Yxde = [20dx = 3255 1 C.
13432 — 5t + C. 4. Va3 4 3V 4 C.

15

fx2x4x8dx*fx8dx—% s +C.
2" +5n|z| +tgz + C.

2

304
/de (m—3+> ——3m+41n|x|+0

x

3 3

T 125 T 5

de = — — ~x* + 250~

/x+5 /< +5) 3 gt T

—1251ln |z + 5] + C.

2
x 1 1 1+x
d /(_1 )d | C.
/1—x2x i) g T
2 3
%—\/537—%6’. 11. %—a2x+a3arctgg+0. (P 12.7)
a
%x3+%a31n‘x3—a3‘+0. 13. %ezx—eererC’.
1 101 1
— (2 —3 C. 15, ————— +C.
20323 12322
1 1,
e . 17. — 349 .
2(1+$2)+C’ 8\/89& + 27+ C
4
1 (1-3x)3 1
3
(a+b2)" o hab o m g o1 BN 1
\a—+or) - n A 1. 40T n — —1:
b(n+1) 9 bl ) b 3 ) 9

a"x +c, ha b= 0.

1 3

1 o (1 +r3)* + C. 21. g?’(m4+1)2+0.
1

—\/1-224+C. 23. Zsin4x+0.

cos® x dr = f(l —sin23:> cosxdr =sinx — %sin3x+C’.

—cosm+%cos3x+0. 26. —cosm+%cos3x—%cos5x+6’.
3 b
sinx  sin’xz
— + C.
3 5
sin x cos2x —1 . 1 1
T dr= | ——5— (—sinx) = 5 — +C.
cos* cos* 3cos’xr  cosx

12.1



12.

Hatarozatlan integral

29.

30.

31.

32.

33.
35.

37.

38.
40.

42,

44.

45.

46.

47.

48.

50.

52.

53.

54.

5

ot

sin® z 7/8111.% (1 —cos®z) dx/sinx(l—cosw)(lJrcosx) ”
1—cosx 1 —cosz 1 —cosz)
.
/(sinx+sinxcosx)dx:—cosx+8m2erC’.
2
C
\/cos:c+

2
3 (sinz —cosz)? + C = 31 —sin2z + C.

/\/tg;lios‘lm - /(tg:l:)

1

1
~2 ——— dx 4talakitassal az eredmény: 2-\/tgx+C.

cos?
lmdz 1 . $VInz + C.
%sh5x+%sh3x+0. 36. %sh3az+shx+6’.
[VebeiTdr = V3 [l dr - 2vash - C.
Tnjdz —1|+C. 39. In(42? — 7z + 11) + C.
In(z2 + 3z — 10) + C. 41. —n|22% -3z + 1|+ C.

Iny/z2 +a? + C. 43. In(a® +23) + C.
1 1 1 1 sin?z +cos?z  sinz
Az — = . 5, Vagy az — = - =
sinxzcosx tgx cosix sin x cos sin x cos cos T
C?S z azonossag alkalmazéasaval az eredmény: In|tgz| + C.
sin x
Az €l6z6 feladat eredményét felhasznalvas:
dx x
dr= | ——der=Injtg—-| + C.
/smx v 2sin 5 cos 5 v n‘ &9 -
dx
——— = 1In|th C.
/shxchm nthz|+
1 T
——dzr = In |th = :
/shxdx n‘t 2‘+C
1
ny/1+ e 1 C. 49. l—ln(ax+1)+0.
na
! arct 0 +C. 51 arct 3( +1)+C.
ar —x . r x
NG 813 \/— g
—Llarth3(3z —1) + C, ha—§<x<1 —lln 3x—1’+c
%acth%Sx—l)JrC ha z < — Vagy:z:>1 4 x—1
—tarth(z —1)+C, ha—1<x<3 7_11 ’x+1’+c
%acth%(az—l)JrC haz < —1,vagyx >3 4
%a f(z—3)+C, ha-2<a2<8 1 x+2‘
—5arcth5 )+C’ ha x < —2, vagy = > 8 10 [z—-8
rdr 22\’ 1 z?
— | dx = —arctg — + C.

12.2
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Hatarozatlan integral

56.

57.

58.
59.

60.

61.

62.

64.

65.

66.

67.

68.
69.

70.
72.

1 1
— / ———— - 2x dr 4talakitassal az eredmény
2a* J 1 — (22/a?)
1 z2 1
s arth” 2+C4a In “iw L0, halz| <l
1 2+ a?
2a arcth “1’0—47@21 27+C ha|3§'|>|a|
-1 1 4a3 2 12
5 dx atalakitassal az eredmény: — In -2 + C,
442 1_(&) V2 16 |2t + /2
V2
111.
arth +C’ hax<\/_es
1
arcth—JrC ha |z| > V2.
BNV RV =
%arsh(Sa: —-1)+C.
A V922 — 62 +5 = 2./( 3””_1 +1 atalakitéssal'
d 1
/ i arsh C’*—ln|\/9x —6z+5+3x—1]+C.
\/9x2—6x+5 3
— 1 h3 11 922 — 6 33 1| + C.
/ 9:62—6:1:— garc 5 3 nl|y/9z? —6x —3+ 3x — 1| +
1 3r—1
/ — —arcsin v C
\/3+6x—9x2 3
1 3
(1/4/3) arch(v/3z) + C. 63. arcsin\/7x+0.
V3 2
1
- (V)" - 2dx = 2arctg vV + C.
/(1+\/52)
1
2/eﬁ-—d:ﬂ:2e\/§+0.
\/_

d:c — arcsine® + C.

/W

/ -a 1nadx*iarctga +C.

Ina 1+(a:ﬁ) Ina

—coslnz + C.
shx shx 1 1

dac*/ :U:—/ (V2chz) do =

Vch 2z \/2ch? 2 V2 \/(\/icha:) 1

1

7 arch(v2chz) + C.

In|lnz|+ C. 71. In|jlnlnz| + C.

/ dx 7/ dx
sin?z + 2cos2x 2COS2$(<W>2+1> a

V2

12.3



12.

Hatarozatlan integral

73.

74.
76.
78.
79.
80.
81.

82.

84.

86.

87.

88.
90.

91.
92.

93.
95.

96.

1/ ! L v atalakitdssal az erodmé
= — 5 - ;— dx atalakitassal az eredmény
V2 1+ (tgx/\/i) V2 cos? x
1 tgx
—arctg | == | + C.
V2o ( \/§>
A el6z6 feladat megoldasahoz hasonléan az eredmény
{ ab arctg (Z tgx) +C, ha |a| £ |b]
a’x + C, ha |a| = |b].
xsinx + cosx + C, 75. %ZECOS2$+481112$+C.

%x 51n2x+2x6052x— sin2x+C. 77. %xsm2x+46032$+0.

%x cos 2x + 2xsm2x+ 4cos2x+C’

—23cosx + 3x2sinz + 6z cosx — 6sinz + C.

23sinx + 3x%cosx — 6xsinz — 6cosx + C.

£(22? 4 2@sin 2z + cos 2z) + C.

T

1?13 (x_lnli%) +C. 83. —(x+1)e ™ +C.
—Z

Ll (g;'2+x+%) +C. 85. —%(sinercosx)JrC.
6235
?(sinx +2cosz)+C.

eam
W(a cosbz + bsinbzx) + C, (a,b # 0 konstans).
%66“(3 cos4x + 2sindx) + C. 89. %eaj(f) —cos2x — 2sin2zx) + C.
f'(x)-ként az 1 konstansfiiggvényt valasztjuk. Az eredmény:

zarcsinz + /1 — 22+ C.

z(arcsinz)? + 2y/1 — 22 arcsinx — 2z + C.

2/T — 2y/1 — x - arcsin \/E +C.

X arccos 1o archz + C. 94. x arctgg - 2 In(z® +9) + C.
Legyen ]it’(x) =z, g(x) = arctg x és é(m) — 22/2. Ekkor

1
/xarctgxda:': J;arctgx—/Q(liﬁ)dx = x;rarctgx—ngC,

Megjegyzés: Az f(x) megvalasztasanal altalaban nem vagyunk tekintettel az
integracios konstansra, iigyes megvalasztasa azonban néha egyszeriisitheti a
megoldast. Példaul az f(x) = (2% + 1) /2 valasztassal:

1 1 241
/:z:arctg:vdw: a arctgxr — 2/:6211(1 7 ; arctgw—ngC.
r—1 x—1 €T 2
I:/arctg Jr1alac:90arctg +1—/ 2-( 1)
. T x x
1+(x+1>

z—1 xdx z—1
= t — = tg——— — —In(z® + 1 .
warch+1 /x2+1 xarcgaj+1 2n(m+)+0

12.



12. Hatarozatlan integral

97. —Vz+ (1+z)arctg/z + C.
1 1 1
98. / (1 13 x2> arctg xz dr = xarctgx — 5 In(1 + z%) — §(arctg z)? 4+ C.

99. /1 + x2arctgx —arshx + C — /1 + 22 arctgx — In (ac+ \/1+m2> + C.

100. /1 -Inzdxr =zlnz —x + C. 101.z(In*z — 2Inz + 2) + C.

1
(Inz + 2Inz +2) + C.

102.z(In*z — 3In®2 + 6lnz — 6) + C. 103.——
T

] _
104.zIn(z? + 1) — 2z + 2arctgz + C.  105.z1n x—a:—8-1n|x—8|+0.
4
106.21g - + C.
x
3 3 2
z°+1 x x T
107. In(1 -+ ——=+C.
n(1+ z) 3 + 5 3+
1 varl 1
108.C — — 1 . 109. <1 — ) C.
22 n(zve) I T G -
110.tgz - Incosx +tgax —x + C. 111.xchx —shx + C.
3 2
x 2z x 2
112. | — + —|sh3z— | — + — | ch3 C.
<3+9>S g <3+27>C v

113. (—2%+22—2) cha+(22—2) sha+C. 114. 5 (shzcos5z + 5chasin 5z) + C.
115. A kiszamitandoé integralt réviden I-vel jelolve
I= /cosn_lxcosxdx =

— cos" tasing + /(n —1)cos" 2 xsin?zde =
—cos" L xsing + (n—1) / cos" 2 z(1 — cos® ) dx =
—cos" tasinz + (n—1) /cos”_2 xdr—(n—1)I.

nl = cos" L xsinz + (n — 1) /COSn_2 xdx,

1 1. n—1 _
I— ~cos" tsing + /COS" 2rdx.
n n

116.Hasonloan az el6z6 feladat megoldasahoz.

1 1
117.z = sint helyettesitéssel 3 arcsinx + 53:\/ 1—22+C.

2 2
118.%arcsin£+g a2 — 22+ C. 119.%arsh§+g\/a2+x2+0.
a a
) 3r a? r x
120. —=arsh — + =1/5 + 322 + C. 121.— arcsin — — —\/a? — 22 + C.
23 Vi o 2 2 a 2
2
_ 24 2 Ao 3 _
122.u = /¢ + x helyettesitéssel a megoldas: 15\/ (c+x)33x —2¢) + C.
2 BV 1 Vi —
123.u = v/c + x helyettesitéssel —% arthcjaj +C = %ln ‘\/% + C.
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12. Hatarozatlan integral

3 1 1
124.§ arch x + gx\/ﬁ —1(22% - 1) — ix\/xz —-1+C.

T

125.z = sint helyettesitéssel a megoldas tgarcsine + C' = — + C.
Y poIER I Vi-a?
1
126.x — sht helyettesitéssel 3 (arshx + a1+ x2) +C.
Va2 +1
127.2z = sht helyettesitéssel Vel +arshz + C.
x

128.A \/z = cht helyettesitéssel a megoldas: arch /x + \/z(x — 1) + C.
—2u? —2u

Vagy: \/Tl = u helyettesitéssel / ( 5 du adodik, ezt u - m

2
u? —1)
felbontéssal parcidlisan integréilva a végeredmény:

[ x
—1 th|—— + C.
x(r—1)+ ar 17

129.A /z = sint helyettesitéssel arcsin vz — \/z(1 — x) + C.

Vagy: \/Z = u helyettesitéssel —\/m +arctg \/Z +C.

130.A
1 2
V3—2x —a? = \/4—(x+1) J4<1—(ZB; ) >
.
5 = sint helyettesitéssel a megoldas:
1 1
2arcsi]ax;r +m;r \V/3—2x—22+C.
5) 3 T
131. arcsin |/ —x + —\/5 — 322 + C.
2v/3 \ﬁ 2
1 1
132.2arsh(x+1)+x;r\/x2+2x+2+0.
e 1 1 . .
133.A /322 —-3x+1 = 3(:1:—2> +1 = 5\/(2\/§x—\/§)2+1 dtalakitas

utan a 2v/3z — /3 = sht helyettesitéssel a megoldas:

sbﬁ [arsh(Z\/ga: —V3) + (2vBr — V3)\/3(20 — 1)2 + 1} +C.

-1 -1
134.2arshgv2 +x2 \/H—2x+ 22+ C.
-1 -1
135.8arcsinx4 +$2 V15 + 22 — 22 + C.

’ ’ ’ ’ x
atalakitas utan az

x x
136. Az — — shu helyettesitéssel ————— + C.
a Y a2 + 12
1
137.u = & helyettesitéssel a megoldas: —— arsh 4 +C.
x a x

1 1 1
138.5\/(1 a2 =1+ a2+ O 139. /(14227 = 1+ 222 C.

12.6



12. Hatarozatlan integral

1'3
3 +1
141.A z — u® helyettesitéssel a megoldas: 2z — 4¥z + 41In ({*/E + 1) +C.
142.Az 2 — u® helyettesitéssel a megoldas: 6 (\6/5 — arctg \6/5) +C.

143.2 — u? helyettesitéssel a megoldas: 2arctg /z + C.

4

144.2 = u* helyettesitéssel a megoldas: 3 {\/4 23 —In (\/4 a3 + 1)} +C

ZI'

V2ar th b M

145. \/x_
\/—arcth 2 + C, x < 2arctg(l —V?2), vagy = > 2arctg(l + v/2)
V2 (\/E—l)costrsiner\/i—l
= —1n -

(V2 +1)cosz —sinz + /2 +1
146. A sinx = ¢ helyettesitéssel, vagy (6) alapjan, és felhasznalva, hogy

V1 —cos? x — sgn(sinz), az eredmény:
—sgn(sinz) arsh(sinz) + C' = —sgn(sinz) In (cos z + /1 + cos? :1;) +C.

2
147. — + C.

1 1
140.x = — helyettesitéssel 3 In
U

e

+ C, 2arctg(l —V?2) < z < 2arctg(l + V?2)

e

tg s+ 1
9
z 1 1
148.tg§+(]. 149. ln‘tg( >‘+C’ 150. iarctg <2tg2)+6’.
1 o9t 4
151.t = tgx helyettesitéssel 3 arctg g:§+ + C.
d d
152./ {64 :/ —5 x —— atalakitas utan ¢ = tgx helyettesitéssel
1 —sin*z 1 —sin” z)(1 + sin” )
1 1
=1 t 2t C.
5 gx + 2\/§arc g(x/_ g:c) +

153.tgx — t helyettesitéssel (1/2)tg?x — (1/2) ctg?z +21In|tgz| + C. A szamitas
révidebb, ha a sind z cos® z = 3 sin® 2z atalakitassal kezdjiik, majd a sin 2z

helyébe (a tgz = t helyettesitésnek megfelelGen) a . itt2 kifejezést irjuk.

3tg2t—1 dt B
— =
tg t+1) cos“t
tet
:/ 3sm tcos?t — cos t) dt — sintcos®t — & 5 = v 5
(tgt+1) (22 +1)
155.Az U*lnx helyettesitéssel lnx(lnlnx— 1)+ C.

156/ /
\/ —sintx \/1—sma: 1+ sin? x)

ﬁ arsh (\/_tg :c) +C.

154.x = tg helyettesitéssel: /

12.7
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12. Hatarozatlan integral

2
157.Az /e* — 1 = u helyettesitéssel 2 / % du =
u
=2 (\/ex — 1 —arctg ver — 1) +C.
158.¢” —In(e” + 1) + C. 159.ln‘thx' +C.

160.A tg 5 = =t helyettesitéssel a kiszamitandé [ integral: [ = P b/ — bt2

1
Az ¢ = b esetben I = ftg§+C’.
c

2
c—b c—b 2 c—b =z
H b : — t [ = —— arct — tg — .
ac> P ( c+b> 2_bzarcg< C+bg2>+0

() e

2 — b
Warth ( ;) C, halz| <2arctg e
L /b b
—c +c
Marcth( b e g2)+0 ha |z| > 2 arctg T
1 A Bz +C
161. = 81: o 21+ o f;p e A kiszamitand(;) hatarozatlan integral:
= — - t K.
/(m—2+m2+2x+4 RS R N P 4\/§arcg V3 -
162.—tln|z + 1|+ fIn|z — 3|+ C. 163.In|z — 2|+ In|z + 5|+ C.
3 1 1 jz—1
164.1n +C. 165.+ln‘ '+C’
(x —1)(x+1)2 r 2

166.—31In|z + 1|+ 2In|z + 2| — 2In|z + 3| + C.

A A Ay Ay -
167‘/<g;_2+ @—2?7 (@w—28 (a:—2)4> do =

/(xiZ_(x—l2)3+(ac—12)4> do =

1 1
2z —2)2 3(z—2)3 e

168/1+1+1— L 1 dz —
) \4z x3 Az —2) 2-22)"" "

=1In|z— 2|+

1 1 1
=1 R —— — C.
4 n’x—2 27  2r—2)
169. 51 |z + 1 1 11(2+1)+C
—~In|z - — “In(z .
2 2(x+1) 4
1 1 1 r+1
170.-Inlz — 1| — —In(z? + 2 + 1) + — arct +C.
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12. Hatarozatlan integral

1 5
171. - / — " dx atalakitas és v — 2% helyettesités utan elemi tortekre
6. x5(3+ 529)
6
x
bontéssal dmény: —In ——— + C.
ontassal az eredmény 13 n 520 1 3 +
8a° . PP 4 " . - .
172. / ————— dx atalakitas és u = x™ helyettesités utan elemi tortekre bontassal
(7 + 324)
x4
az eredmény: 5 1Il 31:47” —+ C
-3
173.21n | % | +C.
er
174. Az 2" = t helyettesitéssel xInx = Int; mindkét oldalt ¢ szerint differencialva
de 1 )
(nx+1)— prie Emiatt
1 1 1 I 1 1
e e Jwmn /G
zt —1 t—1 lnx+1 tt—l t—1 ¢
—1
= 1In z ‘ +C.
xl[

175.2 (y/x — arctg \/x) + C.

176.Parcialis integralassal: xf'(x) — f(z) + C.

177.1f(22).

178.Az adott egyenletbsl kapjuk, hogy 2zf/(2?) — 2, aminek mindkét oldalat
integraljuk: f(z?) = 2z + C, azaz f(z) = 2y/z + C.

179. f(z) = 2 — 322 + C.

180. A formula igaz voltat mindkét oldal derivalasaval igazolhatjuk.

181.Ha x > 0, akkor az integral értéke %szrC'l, ha x < 0, akkor az integral értéke
—%xQ + Cs. A két konstanst tgy kell megvalasztani, hogy a kapott fliggvény
mindeniitt differencialhaté legyen. Igy az integrél értéke: tz|z| + C.

182. z2%(z| + C. 183.1((1+z)|1+z|+(1—z)|l—z[)+C

184.e* —1+C,haz<0;1—e*+C,haz>0.

185.2 + C, ha |z| < 1; (:c +2sgnzx) + C, ha |x\ > 1.

1
186./ ? arCSiﬂxdx = —5 aI"CSin:L‘ —+ / Eﬁ dx A mé,SOdlk tagban
1 1 1++v1—2a2
x = — helyettesitéssel a végeredmény: —— arcsinx — In LA S +C
u x T
2+ (1 + 22 1

2
188.%1n(4+x ) — 22 +2arctg?+0

12.9



12. Hatarozatlan integral

- 322 dx Atalakitassal

1
189/ _ /
3 _5) 2 _ 16 3.42 .

1
. (x?’ — 5)2
4
1 3
arth ——° +C’ hal<z<3V3
az eredmény: 12 §1 5

12arcth 1 +C, haz<1,vagy > 3V3.

1 1 2 —1
190. - In(z* — 22 +2) +

e ) 2V/7 V7

2 o 5 1 3, x4 2
191.§1n <x — 3> + 77 Q +C. 192.§1n(9§ +4x+48)—4 arctg T+C’.

193. A nevezdt masodfoka tényezskre bontjuk: 1+ z* = 1 + 222 4 2% — 222 =

(1 + x2)2 - (\/51;)2 = (1 + 2% +V2z)(1 + 2% — V22).
Tehat ! = Av B + Ce ' D azaz
1T+2r 22422 +1 22—V22+1
1 = (Az + B)(2* = V2z + 1) + (Cz + D)(2*> + v2z + 1), amibdl
1= (A+C)a®+(—V24+B+V2C+D)a*+ (A—V2B+C+v2D)x+ B+ D.
A megfelels egyiitthatok 6sszehasonlitasabol:
A+C=0

—V2A+B++V2C+D=0
A—V2B+C+V2D =0

arctg +C.

B+D=1.
Ezekbsl B = D 1 C 1 A 1
7€ O = :77 :—77 _

2 22 22

1 T+ 2 T —/2 B
2\/§/<x2+\/§x+1_aj \/_a:+1> =
1 2z + V2 +V2 21;—[—\/’
4\/_/<x2+\/_x+1 \/_:1:+1> v
1 :L‘ +\/_x+1
4\/_ \/_:L‘Jrl 7/
1 x +\/_:U+1
M Va1 2 <\/_a;+1)+1 (\/_90—1)+1>dx

+ 12
b 8

RN
1 \lx2+\/_x+1

+ arctg(v2z + 1) + arctg(vV/2z — 1)| + C =

72\/5

1
2f

194.2V7 arctg

2+\/_x+ V2

+arctg1 — 3 + C.

Lo
ﬁ
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12. Hatarozatlan integral

195. -

196.

197.

198.

199.

200.

201

202.
203.

204.
205.

206.
207.

208.

209.

210.

1 21
2\/iarthac\/i +C,haV1—vV2<a<\1+V2,és

1 21

— arcth — +C,haz < —\1—+2, vagy z > \/1+ V2.

2v/2 V2
1

Az 5
COS* X COSX
tegralando tag szamlalojaban sin®?z — 1 — cos® x Atalakitast alkalmazva a
dx
ST

felbontéssal parcialis integralast végezve, majd a még in-

. . sin x
kiszamitando I hatarozatlan integralra az [ = -1+ / egyenletet

cos? co

kapjuk, amibél

1/ sinzx r
[=———+Inltg | =+ — C.
2 (coszajJr n’ g(2 - 4>D+

cos 1

x
— +ln‘t ’+C.
2sinx 2 &9
chx 1 x
— ——Injth—-|+C.
2shx 2 n‘ 2‘+
d 1 1+ tg?
/ f:/ 2 2d"’3/<+2gx)dx
cos* x COS? X COS* & cos? &
2 tg®
:tgm+/tg T ———dr=tgx+ +C.
; cos? x
t
—ctgm—Cg x+C.
1
.tggxdac/tg2x-tgxdx/< 5 —1)tgmdmtg2m+1n|cosx|+0.
cos“x 2
1+t 1 t 1 1
/ fgxdx/, dx + ,de:fln|tgx|+ftgaz+0.
sin 2x sin 2x 2sinx cos 2 2
%tgm+%x+0.

2

. 2

sin“ x 1 —cos“z

thxdx:/ 5 dx:/fdx:tgas—x+0.
cos? x cos? x

u = tg x helyettesitéssel
ud B 3 U 7tg4m thx
; 3 +sin2w+o
T— =T .
8Ty 1

% (%x + 28in 2z + %sinélx — %Sin3 2x) +C.
2
Az v/ — x és v — (arctg x)? valasztassal /x(arctg z)? dx — %(arctg x)? —
2

2
1
—/ 11002 arctgx dr = T
a 11.103/a és /b feladatokat.)

1
arctg x — rarctgxz + 2 In(1 + 2?) + C. (Lasd

2
T 2x 2
a® — + + C.
<lna Ina ln3a>
2 1
chz +— — ——— +C.
chx 3ch’z
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12. Hatarozatlan integral

2 rth athg b
Va2 Va 3 + b2
212. A kiszamitandoé integralt I-vel jeldlve

h?z —sh?z 1 —bch 1 2 gh?
/C — 5 dm—w/bchxmdx—/( bosh” @

x
211.t =th 5 helyettesitéssel az eredmény:

a—+ bshz)? (atobshz)2 " 52 ) (a+bsha)2 ™
Parcialisan integralva a g = bchz és ' = (aj:;a;y valasztassal
2
= _132 [aicglsim a / a + Zshx da:} N %2]’
T2 Jlr b2 la icglsix N / a+ Zshx dx] +C.

Az utobbi integral kiszamitasahoz lasd az el6z§ feladatot.
213. 32 (sinlnz — coslnz) + C.
214.arshx —archz 4 C.
sin x cos

1
215. |a| = |b| esetén az integral / dr = 2al sin? z + C.
a

x)/ = 2(a® — b*)sinz cos z.

la| # |b| esetben viszont (a®sin® z + b2 cos?

2 gin2 b2 cos2
Ekkor az eredmény: 475 ;; L oTcosT +C.
a? — b?
216.v/3cosx — shu-t véve I — —/3 {— ctharsh(v/3cosz)+ arsh(v/3 cos x)} +C.

2 2
217.1:/ Slnx\/1+cos4xdxf/ Slnxcosx\/1+cos4xdw.

cos? costx
Legyen cos® 2 = shu, ekkor —2cos zsinz dr = chudu, és

— ch? 1+sh?u ch
/ ¢ udu—/“ducthu—quCu—quC

hu
1/1 4
= % —arshcos?z + C.
cos? x

. 1
218. Atalakitasokkal cos® z + sin z — 1(1 + 3cos? 2z).

1 1
I = /5 sin 2z - 5\/ 1+ 3cos? 2z dz. Legyen /3 cos 2z — shu, akkor

= — T 1\/_ [arsh(\/gcos 22) + v/3cos 221 + 3 cos? 2x}.

219.7 /sm x+cos xdx:

(a+ bcosx)
/b ) bsinx + 1 / b2 cos® x d
=5 [bsinx———=dr+ 5 | —————s dx
b? (a+ beosx)? b2 ) (a+bcosx)?
e . o bsinx et A
Parcialisan integralva a g = bsinz és f' = ————— valasztassal

(a+ bceosx)?
1 bsinx 1 a a?

]:—7——/7d iy
b2a+bcosz b?.J) a-+bceosz erb2
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