8. gyakorlat Hatarozott integralas alkalmazasai

/ b f(z)dx (az f grafikonja és az = tengely kozotti sikidom teriilete)
fa (f(z) — g(z))dz (ha a 51k1domot feliilrél f alulrdl g hatarolja)
f1 y(t)x’(t ydt T = §f¢2
2. stkbérbe {vhossza i= fb VIt (f(x)2de i= ttf \/(IL’ (t))2 + (y'(t))2dt
z—f¢2¢r¢) ( (¢ ))2d¢>
3. forgastest térfogata = 7Tfa f?(x)da = 7Tft t)dt
4. forgdstest felszine F=2r fal:f x)mdx
F=2r [;*y(t)y/(@'()? + (y'(1))2 dt

5. sikidom nyomatéka Ha a sikidomot az x = a, x = b, az x tengely és az f(x) > 0 hatérolja,

2ff2 ydz M, = fxf

6. sikidom (zg,ys) silypontja zg= = ys= %

1. teriilet T =
T =

Teriilet
1. Hatédrozzuk meg a kovetkezé fiiggvénygorbék és az x-tengely kozotti sikidom teriiletét.
(a) f(z) = 13, la,b] = [1,2;7]
(b) f(z) =v9—a?, [-3,3]
2. Hatarozzuk meg az © = acost, y = bsint, 0 <t < 27 elipszis tertiletét.
3. Hatdrozzuk meg az x = acos®t, y = asin®t, 0 < t < 27 asztrois teriiletét.
4. Hatédrozzuk meg a lemniszkata teriiletét, ha tudjuk, hogy poldrkoordindtés el8allitdsa: r(¢p) = ay/cos 2¢.
5. Hatdrozzuk meg az exponencialis spirdl els6 periddusanak teriiletét.
Térfogat

6. Hatdrozzuk meg az y = 2 egyenlet(i parabola y tengely koriili megforgatdsival a 0 < y < 4 szakaszon keletkezd
test térfogatat.

7. Hatarozzuk meg az x = sint, y = t paraméteresen adott gorbe x tengely koriili megforgatédsaval keletkezo test
térfogatat, ha 0 <t < x/2

Felszin
8. Hatarozzuk meg az R sugaru gomb felszinét mindkét képlettel.

9. Hatarozzuk meg az y = chz gorbe 0 < x < 3 abszcisszdkkal meghatarozott ivének x tengely korili forgatasakor
keletkezo forgastest palastjanak felszinét.

10. Hatarozzuk mge az x = sht, y = cht egyenletrendszerrel adott hiperbola t; = 0 és to = 3 paraméterekhez tartozo
pontjai dltal hatarolt iv x tengely koriili megforgatdsaval keletkezett forgastest paldstjanak felszinét.

Ivhossz
11. Hatérozzuk meg az f(x) = 22 fiiggvény gorbéjének az [1,4] intervallujm felett keletkezd gorbéjének fvhosszat.
12. Hatérozzuk meg a ciklois fvhosszdt. A ciklois paraméteres egyenlete: © = a(t—sinz), y = a(l—cost), 0 <t < 27
13. Hatérozzuk meg az archimedeszi spirdl {vhosszéat a 0 és 7 kozott. (Az egyenlete: 7(¢) = ad)
14. Hatarozzuk meg az exponencidlis spirdl els6 periédusanak {vhosszat.

15. Hatarozzuk meg az exponencidlis spiral teljes ivhosszat.

Sulypont
16. Hatérozzuk meg az y = —2? + 2 parabola grafja és az x tengely kozott fekvé sikidom stlyontjét.
17. Hatdrozzuk meg az y = —x2 + 2z + 3 parabola grifja és az z tengely kozott fekvd sikidom silyontjat.

18. Hatarozzuk meg az y = 2, y = 0, z = 2 egyenesek és y = % gorbe altal hatarolt sikidom sulypontjat.



