A hatarozott integral alkalmazasai
A sziikséges képletek:

b
Fiiggvénygorbe alatti eléjeles teriilet: T =I f (x)dx
a
Az abran a T1 és T2 teriletek pozitivak, T3, T4, T5 tertiletek negativak, tehat ha
b
j f (X)dx - t szamoljuk és egy pozitiv szamot kapunk, akkor az azt jelenti, hogy a pozitiv

a

tertiletek 6sszege ennyivel nagyobb mint a negativ tertletek 6sszege.

Ha a fliggvény és az x-tengely kozotti teriiletet akarjuk kiszamolni, akkor a fliggvényt fel
kell bontani azonos el6jell darabokra, tehat kulon-kalén kell a darabok tertletét
szamolni!
Forgastest felszine:

b
F =27 f(x)yL+(f') dx

a
Forgastest térfogata:

b
V =z £7(x)dx



Ivhossz:

s:i,/u(f')zdx

Sulypont koordinatai:
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1. Hatdrozza meg az Y = ZXZ — X+1 figgvény gérbéje ésaz Y :ZX + 2 egyenes

altal hatarolt sikrész teriletét !
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2. Hatdrozza meg az Yy = \/_ gorbe, a 0<x<9 intervallum, és az x=4 egyenes altal

hatarolt homogen siklemez sulypont'anak koordinatait!
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3. Hatdrozza meg az az Yy = X* —4X+5 fiiggvény gorbéje, valamint az x-tengely, az
x=1 és az x=4 egyenesek altal hatarolt egyenletes tomegeloszlasu sikrész
sulypontjanak helyét.

FY A sikidom sulypontjanak x koordinataja:
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1 Bizonyitsuk be, hogy egy [a,b] intervallumban a koszinusz-hiperbolkusz (ch )
fuggvény gorbe alatti terlilete és ivhossza szamértékben megegyezik

Megoldas:
S =T,/1+(f’)2dx :T,/1+(shx)2dx :j.chx-dx=
Fela:dat: ) )

Bizonyitsa be, hogy ha egy R sugard gombot parhuzamos sikokkal 2n darab egyenl6
vastagsagu szeletekre vagunk, akkor valamennyi gémbszelet palastjanak felszine azonos
méret(! ( Azaz, ha egy gdmb alaku kenyeret egyenl6 vastag szeletekre vagunk, akkor
minden szeletnek ugyanannyi héja van. )

(Segitségul: Ha az f(x) fliggvény gorbéjének az [a, b] intervallum folotti részét
megforgatjuk az x-tengely koril, akkor a keletkezett test felszine:

F zznf f(X)yL+( ') dx

a
Megoldas:

F= 27Z'J.f(X)\/1+ dx 27;J\/1 x? 1+(2ﬂj dx = 27r_|\/1 x° 1+

—Zﬂjx/l X ‘/1 XAX o 272'_[\/1 X ,/1 XA 27rj\/1 X / k= 27rjdx 27[x

=27 (b-a) Hatarozza meg az y = ZX —X+1 figgvény gérbéje ésaz Y = ZX +2

egyenes altal hatarolt sikrész tertletét !



