‘ZHésszpont‘l‘2‘3‘4‘5‘6‘7‘8‘9‘Vizsga‘Zh+Vizsga‘Jegy‘

Név: Neptun kod:
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1. (3+4 pont) Dontse el a kivetkezs sorozatokrol, hogy konvergensek-e vagy pedig divergensek:
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Azt is részletesen irja le, hogy melyik kritériumot hasznalta és hogyan!

2. (3+2+42 pont) A hanyados-kritérium segitségével dontse el, hogy mi a > -, %(x + 1)* hatvanysor
konvergencia-sugara. Milyen f(z) fiiggvényt allit el ez a hatvanysor? Irja fel az f’(z) derivalt fiiggvény
a = —1 alappont koriili Taylor-soranak elsé négy nemnulla tagjat.

3. (4 + 2 pont) Hatarozza meg az ag, a1, by szamokat oly modon, hogy az I = ffﬂ (x — p(x))? dz integral
értéke a lehetd legkisebb legyen, ahol p(z) = ag + a; cos(x) + by sin(x). Mi lesz ekkor I értéke?

Segitség: Parseval-formula: fOZTr fA(z)dz = 2mad + 7> 0 (a + b7).

4. (a) (142 pont) Mondja ki és bizonyitsa azt a tételt, ami det (Ail) értékeét fejezi ki det (A) segitségével.

Azt is nevezze meg, hogy bizonyitas kézben a determinans milyen tulajdonsagait hasznalta!

(b) (3 pont) Szamitsa ki az < 2 -1

3 9 )métrix inverz-matrixat!

5. (a) (3 pont) Legyenek B és B’ bazisok a V' vektortérben. Legyen T : V' — V egy linearis transzfor-
méci6. Definialja a kévetkezs fogalmakat: (i) a v € V' vektor B bazisbeli (v) g koordinata-vektora;
(ii) a B-b6l B’-be mend £B7B, béziscsere-méatrix; (iii) a 7' transzformacié T’ , matrixa a B bézis-
ban. Milyen &sszefiiggés al fenn P B.B"
a béaziscsere-matrixok segitségével?

’ .. (? . 27 -7 , . ’
és QB,,B kozt? Hogyan fejezhets ki a T, matrixa T, és

(b) (4 pont) Legyen T : R® — R3 a 2y + 2z = 0 sikra valo tiikrozés. Hatérozza meg a T linearis
leképezés A matrixat az R3 vektortér standard bazisban.
6. Legyen f(z,y) = ;5 és Po(2,—-1).
(a) (3 pont) Hatarozza meg az f fliggvény iranymenti derivaltjat a Py pontban, a 4i — 3j irdnyban!
(b) (3 pont) Irja fel az f érintdsikjanak egyenletét a Py pontban.

7. (7 pont) Hatérozza meg az f(x,y) = 6y? — 2y + 322 + 62y fiiggvény Osszes lokilis minimumat,
maximumat és nyeregpontjat!

8. (7 pont) Legyen D = {(z,y) : 1 <a?+y? <4, 0 <y <z }. Hatdrozza meg az f(z,y) = zy fiiggvény
altal generalt feliilet felszinét a D tartomény felett!

9. (7 pont) Legyen D = {(z,y,2) : 2> +y?>+ 22 <9, z,y,2 > 0}. Szamolja ki a f(z,y, z) = 2 fiiggvény
harmasintegraljat a D tartoményon gémbkoordinéatas helyettesités segitségével!



