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Munkaidd: 100 perc, a 7-9 feladatokbol el kell érni 30%-ot és
osszesen is el kell érni 30%-ot

. (10 pont) Szamolja ki az e; és az es egyenesek tavolsagat, ahol e; egyenlete Il—_O? = y_Tlo = %‘5,
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(a) (2 pont) Definidlja az f fiiggvény f~! inverzfiiggvényének fogalmét. Milyen feltételnek kell telje-
siilnie f-re, hogy létezzen inverzfiiggvénye?

(b) (4 pont) Legyen f(z) = 52-. Adjameg f és f~! értelmezési tartomanyat és értékkészletét, tovabbé
adjon képletet az f~! fiiggvényre.

(¢) (4 pont) Bizonyitsa be, hogy sinh(z) inverzfiiggvénye In(x + Va2 + 1). Segitség: A bizonyitas
kdézben hasznélja a masodfoku egyenlet megoldoképletét.

3. (a) (5 pont ) Definidlja, hogy mikor differencidlhato az f fliggvény az xg pontban, és definialja az
f/(xo) derivalt értékét a kiilonbségi hanyados hatarértékeként. Szemléltesse rajzzal a kiilonbségi

(b) (5 pont) Szamolja ki az f(x) = 2?2 fiiggvény zo pontban vett f'(zg) derivaltjat a definicio szerint,
azaz a kiilonbségi hanyados hatarértékeként.
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. (10 pont) Trja fel annak az egyenesnek az egyenletét, ami parhuzamos az y — 2x + 5 = 0 egyenessel és
érinti az y = 21In(bz) fiiggvény gorbéjét.

5. (a) (3 pont) Mondja ki a Taylor-polinomok maradéktagjaira vonatkozo Taylor-tételt.
(b) (3+4 pont) Irja fel az f(x) = ez?® fliggvény xo = 0 pont koriili 6todrendd T5(x) Taylor-polinomjat
és kozelitse a segitségével /e értékét. Becsiilje a kozelités hibajat a Taylor-tétel segitségével. A
végeredményként adodo képleteket nem kell egyszertisiteni.
6. (10 pont) Keresse meg az y = e® gorbe azon pontjat, melyben a gorbiilet maximéalis. A szélsGérték

jellegét is ellendrizze!
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. (10 pont) fol x arctan(x) dz =? Segitség: Parcialis integralas.
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. (10 pont) Szémolja ki az f(z) = 1% parabola ivhosszét a = sinh(1)-t61 b = sinh(2)-ig.
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(a) (4 pont) Szémolja ki az [~ dz improprius integral értékeét.

(b) (6 pont) Rajz segitségével roviden magyarazza el, hogy miért improprius az fol ﬁ“{ﬂiw

ral, és szamolja ki az integrél értékét.

dz integ-

Segitség: Ha esetleg valamelyik improprius integral divergens, akkor magyaréazza el, hogy miért diver-
gens, az 6ran tanult tételekre pontosan hivatkozva.



