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Név: Neptun kod:

Epitémérnoki Matematika A1l vizsga, 2019. Janius 25.
Munkaidé: 90 perc, a 7-9 feladatokbol el kell érni 30%-ot

1. (10 pont) Szamitsa ki a P(1,5,1) pont és az © = 1+ ¢, y = 2¢, z = 3 — t egyenes tavolsagat!

2. (a) (4 pont) Mondja ki az (a,) sorozat konvergenciajanak és a sorozat hatarértékének (epszilonos,
kiiszobindexes) definiciojat!
(b) (24242 pont) Az alabbi sorozatok koziil melyik konvergens, melyik divergens? A kovergens soro-
zatok hatarértékét is mondja meg! Valaszat indokolja!
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3. Irja fel a (zo,10) = (2,0) kozéppontt r = 2 sugart kor implicit egyenletét (2 pont), polarkoordinatéas
egyenletét (3 pont), paraméteres egyenletét (2 pont) és ugyanezen kor x tengely ala es6 felének explicit
(azaz y = f(x) alaka) egyenletét (3 pont)!
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4. Tekintsik az f(z) = ze=o/2 fliggvényt. Szamitsa ki f els§ és méasodik derivaltjat (3 pont), hata-
rozza meg, hogy f mely intervallumokon n6évs/csokkend (3 pont), illetve hogy f mely intervallumokon
konvex/konkav (3 pont)! Rajzolja fel f grafikonjat ezen intervallumok megjeldlésével (1 pont)!

5. Legyen f(r) = /z. Legyen zy = 1. Jelolje T3(z) az f fiiggvény zo alappont koriili harmadrendii
Taylor-polinomjat.
(a) (4 pont) Irjon fel képletet T3(z)-re.
(b) (2 pont) Adjon kozelitést v/1.2 értékére a harmadrendd Taylor-kozelités segitségével.
(¢) (4 pont) Adjon fels6 becslést a (b) pontbeli kizelités hibajara a Taylor-tétel segitségével.
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7. (10 pont) Szamitsa ki az [ z3sin(22?) dz integralt az u = 222 helyettesitéssel!

8. (10 pont) Szamitsa ki az f(z) = $2? fiiggvény-gdrbe [0, 1] intervallum folé ess részének ivhosszat.

Segitség: A képletgytjteményrsl kinézett képlet segitségével kapott hatérozott integral felirdsa utan
hasznalja az o = sinh(u) nevezetes helyettesitést. Jol fognak jonni a kovetkezs azonossagok is:
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1+ Si]flh2 (u) = COSh2 (u)7 COSh2 (’LL) = %7 s1nh(2u) = 2Slnh(u) COSh(U).
9. Tekintsiik azt a sikidomot, amelyet alulrél az x tengely, bal fel6l az y tengely, feliilrsl pedig az f(x) =

e~*/? fiiggvény grafikonja hatarol. Hatarozza meg a sikidom teriiletét (3 pont), tovabba a stlypontjanak
vizszintes (4 pont) és fiiggleges (3 pont) koordinatait! Segitség: Készitsen rajzot a sikidomrol és vegye

észre, hogy improprius integralokra lesz sziikség!



