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NEVI i Neptun kod: ....ccooeeeeeiiiiins
Karikdzza be a gyakorlatdanak idépontjat: Csiit 12:15-14:00 (K374), Csiit 14:15-16:00 (K371)

1. (a) (2 pont) Definidlja az f(x) fliggvény a = m alappont koriili mésodrendti Ty(x) Taylor-
polinomjat és Ry(x) maradéktagjat! Mondja ki a maradéktagra vonatkozé Taylor-tételt
az n = 2, a = 7 specialis esetben!

(b) (3 pont) Hatdrozza meg az f(x) = sin(z/2) fliggvény a = 7 alappont koriili masodrendi
T5(x) Taylor-polinomjat.

Megoldas:

(a) Tao(x) = f(m) + f'(m) - (x —7) + 3" (7) - (x — 7)?
Ry(x) = f(x) — Ta(x)

(b) Minden a-hez van olyan b € (7, ), hogy Ra(z) = & f”(b)- (x —m)?, ldsd szkennelt jegyzet
105. oldal.

2. (a) (4 pont) [rja fel azoknak az egyeneseknek az egyenletét, melyek érintik az z2 — 4y? = 4
egyenletii hiperbolat as parhuzamosak az x — 5y + 2 = 0 egyenleti egyenessel.

Segitség: Hasznélja az implicit fliggvények differencidlasardl tanultakat!

(b) (1 pont) Készitsen rajzot az 2% — 4y®> = 4 egyenletii hiperboldrdl és a hiperbola azon
érint6 egyeneseirdl, amelyek parhuzamosak az z — 5y + 2 = 0 egyenletii egyenessel.

Megoldas: (Csdkany Aniké-féle feladatsor, 3. feladat)
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5.
Implicit egyenlet: x2 — 4y*(z) = 4.

Implicit derivalt: 2z — 8y(z)y'(z) = 0, tehdt ¢/ (z) =

Az egyenes meredeksége m =

xT

1 =z
4y(z)”

Tehat olyan (z,y) pontot keresiink, amire 2% — 4y* = 4 és

lz _ 1
4y 5"

, 2
Azaz y = 3z, és 2% — 4 (32)" = 4, azaz
1

= meredekségli érintdje.
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Le? = 4. Ilyen x nincs, tehdt a hiperboldnak nincs

3. (a) (1 pont) Szamitsa ki y = e gérbe G(z) gorbiiletét abban a pontban, aminek a vizszintes
koordinataja x.

(b) (4 pont) Keresse meg az y = e* gérbe azon pontjanak = koordinatéjat, amelyben a G(x)
gorbiilet a lehetd legnagyobb, azaz keresse meg a G(x) fiiggvény globalis maximumhelyét!

Megoldas: Lésd szkennelt jegyzet 113. oldal.
4. (a) (3 pont) Szdmitsa ki az [ 77— do hatdrozatlan integralt!

Segitség: Az integral kiszdmitdsanak egy lehetséges mddja: u = 5 — 22 helyettesités.
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(b) (2 pont) Szdmitsa ki az [ pe o v
Megoldas:

dx hatarozatlan integralt!

(a) u=>5— 27 tehdt 9 = —2z, tehdt xdz = —1du. Tehdt

[t et
2

(b) A képletgytlijtemény alapjan [

sm2 (z)

- [ %= (- >d“‘

——/u 3du——— ug%—C:—§

2—§+1 4

dz = —cot(x) + C, tehdt az

[flx)dz=F(z)+C = [ flax+b)dz =LF(ax+b)+C

képlet felhasznalasdval
[ === dax = g cot(r — 32) + C

sin? (7 —3z)



