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1. Legyen aq,as, ... olyan végtelen sorozat, melyben minden elem a 2 és
3 szamok egyike. Bizonyitsuk be, hogy az
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végtelen sorral elGallitott szam akkor és csak akkor racionalis, ha az a;-k
sorozata valahonnan kezdve periodikus.

2. Lassuk be, hogy a
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Gauss-féle binomialis egyiitthato (rogzitett 0 < k < n egészekre) polinom

g-ban.
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3. Mutassuk meg, hogy az nle — |nle| sorozatnak egyetlen torl6dasi
pontja a nulla.

4. Tegyiik fel, hogy f regularis zo-ban, f(z) # 0, de f'(z) = 0. Tekintsiik
az |f(z)| figgvényt a zo pont kornyezetében. Lassuk be, hogy az |f(z)| =
= | f(20)| szintvonalaknak a z; pontban 2n aga talalkozik, amelyek egymaéssal
egyforma, m/n szoget zarnak be. Az |f(z)| — |f(20)| fiiggvény az agak kozott
felvaltva pozitiv és negativ.

5. Szamitsuk ki a
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hatéarértéket.
6. Legyen adott a z1,29,...,2p,... végtelenhez tarto komplex sorozat,
valamint minden n-hez a wy, o, Wy 1, . - . ; W m,—1 Szdmok. Léassuk be, hogy van

olyan f egész fiiggvény, amire f*)(2,) = w,;. (Tehit minden 2, pontban
adott a fiiggvény értéke és az esetleg els6 néhany derivaltja is.)

7. Legyen f : C — C fiiggvény, és L egy zart, onmagat nem metszd
szintvonala f-nek (olyan gorbe, amely mentén |f(z)| allandd) olyan nyilt
tartomény belsejében, ahol f(z) regularis. Bizonyitsuk be, hogy az L &ltal
hatarolt zart tartomany belsejében f-nek van gyoke, kivéve, ha f konstans.



