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1. Bizonyitsuk be, hogy
(n)" | (n?)!

2. Legyen k egyenletes eloszlasu az 1,2,...,n egészeken. Hova tart annak
a valoszintisége, hogy n mod k > k/2, ha n a végtelenbe tart. (Itt 0 <
n mod k < k a maradék, ha n-t osztjuk k-val.)

3. Legyenek a,d egészek, d # 0. Az
a,a+d,a+2d,...,a+nd,...

sorozatbol kivalaszthaté végtelen sok tag gy, hogy azok primoszt6i meg-
egyeznek.

4. Legyen az

f(z) = Z a2®
—oo<n<oo
fiiggvény regularis az r < |z| < R korgytrtin. Bizonyitsuk be, hogy a kor-
gytrt képének teriilete (a tobbszor fedett részeket tobbszorosen szamitva)

T > nfa[ (R - ")

—oo<n<oo

5. Egy grafban két élt teljesen fiiggetlen élnek neveziink, ha végpontjaik
négyelemi halmazt alkotnak, és az ez altal feszitett részgrafban csak a
két kiindul6 él van. Legyen G egy legalabb két éld graf, amelyben nincs
két teljesen fiiggetlen él. Bizonyitsuk be, hogy w(G) < x(G) < w(G)>.

6. Descartes-féle elGjelszabaly. (Ennek a feladatnak érdemes t6bb kiilonb6z6
megoldéasat ismerni.)

Azt mondjuk, hogy az ag, a, . . ., a, valés szimsorozatnak jelviltasa van a
k indexii tagnal, ha 0 # ay ellenkez§ elGjelt, mint az ag,1, ag1o,... tagok

koziil az els6 nullatol kiilonbozs. Tekintsiik az f(x) = ag+ a1z +- - -+ a,x™
(nem azonosan nulla) valos egyiitthatos polinomot.

Lassuk be, hogy f egyiitthatoinak sorozatdban legalabb annyi jelvaltas
van, ahany pozitiv gyoke van f-nek.

Ha f-nek minden gyoke valés, akkor pontosan ugyanannyi jelvaltas van,
mint pozitiv gyok.



