VIK Al Matematika
5. gyakorlat

I. Folzarkozas és ismétlés: polinomosztas, Euklideszi algoritmus

Lehet -e 4 kozos gyoke a pi(z) = 2° + 27 + 28 — 2° — 223 — 22 — x — 1, illetve a

po(z) = 28 — 2% + 2 + 23 — 22 + x + 1 képlettel definidlt p; és po polinomoknak?

II. Linearis fiiggetlenség, bazis, skalaris szorzat

1. Mutassuk meg, hogy az 1, (z—1), (x—1)2, (x —1)3, (x — 1)* polinomok bézist alkotnak
a legfeljebb negyedfoki polinomok terében. Mik ebben a bazisban a p(z) = z* képlettel
definialt polinom koordinatai?

2. Legyen v és w két nemnulla vektor egy skaldrszorzatos térben. Ha (v +3w) meréleges
(7v — 5w) -re, valamint (v — 4w) merdleges (7v — 2w) -re, akkor mennyi lehet a v és a
w vektorok éltal bezart szog koszinusza?

3. Legyenek v és w egymassal 120° -os szoget bezard vektorok egy skalarszorzatos térben.
Milyen ¢ € R értékekre lesz (tv + 17w) és (3v — w) mer6leges, ha ||v]| = 2 és ||w|| = 57

4. Legyenek vy, vq, vy, w, W egy vektortér vektorai. Igazak -e a kovetkezo allitasok:

a) ha mind (v, vy, v3, w), mind pedig (v, Vv, v3, W) linedrisan fiiggetlen rendszerek
voltak, akkor (v, va, vy, W + W) is linedrisan fiiggetlen rendszer.

b) ha se (vy, Vg, v3, W), se pedig (vi, Ve, v3, W) nem volt linedrisan fiiggetlen, akkor a
(vy, Ve, V3, W + W) négyes sem alkot egy linedrisan fiiggetlen rendszert.

5. Legyen n > 1 pozitiv egész és vy, ...v, egységvektorok egy skalarszorzatos térben.
Mutassuk meg, ha
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akkor a vy, ...v, vektorok egy linedrisan fiiggetlen rendszert alkotnak.



