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I. Halmazok, halmazmiiveletek

1. Legyenek A, B,C halmazok. Mely éllitasok igazak és melyek hamisak a kovetkezdk
koziil? (Az igazakat lassuk be, a hamisakra adjunk ellenpéldat.)

e AN(B\C)=(ANnB)\ (AnC(C)
e (A\B)UB\C)U(C\AUANBNC)=AuBUC
e (AUB)xC=(AxC)U(BxCO)
e (ANB)x (ANC)=(Ax A)N(BxC)
e P(ANB) =P(A)NP(B)
e P(AUB)=P(A)UP(B)
2. Adjuk meg PP P(0)) elemeit!

II. Szamossag

1. Legyen A egy (nem feltétlen véges) halmaz. Mutassuk meg, hogy |A| # | P(A4)|.

2. Véges sok diszjunkt véges halmaz unidéjanak szamossaga az unidéban szereplé halmazok
szamossaganak osszege. Ezt hasznalva mutassuk meg, hogy ha A, B és C' véges halmazok,
akkor

e [AUB|=[A]+[B| - |ANB|,
e AUBUC|=|A|+|B|+|C|—|ANB|—|ANC|—|BNC|+|ANnBNC].



3. Egy faluban 1000 héz van. Ezek koziil 250-ben van auté, 900-ban hiitészekrény, 950-
ben TV, 990-ben radié. Legaldbb hany hazban van mind a négy eszkoz?

4. Egy 33 f6s tankorben haromféle idegen nyelven tanulnak. 20 didk tud angolul, 16
németil és 6 francidul. 5 didk tud pontosan két nyelven és két didk tud mindharom
nyelven. Hanyan nem tudnak egyetlen idegen nyelven sem és hanyan beszélnek pontosan
egy idegen nyelvet?

II1. Fiiggvények, relaciok

1. Legyen R = {(z,y) € RxR | z —y € Q}. Mutassuk meg, hogy R ekvivalencia
relacio.

2. Legyen A = {—2,-1,1,1/2,2,3,4} és B={1,2,4,9,16}. Mutassuk meg, hogy az i) és
az ii) esetben is R egy fliggvényszerti relacié A és B kozott, valamint mindkét esetben
hatarozzuk meg az f = (A, B,R) fliggvény értelmezési tartomanyat, és vizsgaljuk meg
f injektivitasat és sziirjektivitasat!

i) R=(Ax B)n{(z,2?)| z € R},

ii) R =(Ax B)n{(z% z)| z € R}.



