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1. Képletek

1. De�níció. A természetes számok a 0-ból és a pozitív számokból áll:

N
def
:= {0, 1, 2, 3, 4, . . .︸ ︷︷ ︸

pozitív számok

}

1. Tétel (Wilson). Egy p szám pontosan akkor prím, ha

(p− 1)! ≡ −1 (mod p). (1) 1

Bizonyítás. Ha p nem prím, akkor (1) nyílvánvalóan nem teljesül. A másik oldal házi feladat.

2. Tétel (De Morgan).
A \ (B ∪ C) = (A \ B) ∩ (A \ C)

Minden komplex szám felírható z = a+ bi alakban, amely számnak a konjugáltja:

z = a+ bi = a− bi

Az alábbi képletben, aminek a száma (2), a limesz az e2 számhoz tart:

lim
n→∞

(
1 +

1
n

)2n

= e2. (2) e

A deriválás de�níció szerint:

f ′(a) := lim
x→a

f(x)− f(a)
x− a

. (3) 2

Nézzünk rá egy példát:

(
a2
)′

= lim
x→a

x2 − a2

x− a
= lim
x→a

x+ a = 2a,

ahol az els® egyenl®ségnél a 3. egyenletet alkalmaztuk. Újabb példa a deriválásra:

(tan(x))′ =
(

sin(x)
cos(x)

)′
=

1
cos2(x)

Pár gyakorlattal ezel®tt megnéztük, hogy mennyi(
3 +
√

5
)7171

1



tizedesvessz® utáni 32. jegye. Feladatmegoldó szemináriumon megbeszéltétek, hogy(
3 +
√

5
)7171

+
(
3−
√

5
)7171

=

7171∑
k=0

(
7171
k

)(√
5
k
37171−k +

(
−
√

5
)k

37171−k
)

=

7171∑
k=0

(
7171
k

)
37171−k

(√
5
k

+
(
−
√

5
)k)

∈ N

teljesül, és mivel
∣∣3− 5

√
5
∣∣ < 1 ezért a kérdéses összeg elég közel lesz egy egész számhoz.

Az el®z® órán már volt integrál: ∫ π

0

sin(x) dx = 2,

ám a \limits opcióval elérhetjük, hogy a határok az integrál jel felé, illetve alá kerüljenek:

π∫
0

sin(x) dx = 2.

Vegyük az alábbi két vektort:

v :=

 1
2
3

 , w :=

 4
5
6


A skaláris szorzatuk: v ·w = 32.

Egy 2× 2-es A mátrix determinánsa általános esetben:

det(A) =
∣∣∣∣ α β
γ δ

∣∣∣∣ = αδ − βγ.

Egy 2× 2-es márix inverze pedig:[
α β
γ δ

]−1

=
1

det(A)

[
δ −β
−γ α

]
Végül egy tartalmazási lánc:

N ⊂ Z ⊂ Q ⊂ R ⊂ C

Alapvet® analízis példa a következ® függvény:

f(x) :=

{
0 ha x irracionális

1 ha x racionális.
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