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. Lineéris operator-e?

a) V={fR->R} T:V R,
Tf(x) =1+ f(x),

illetve

Tf(z) = f(1+ )
b) V = {legfeljebb mésodfoki polinomok}, T: V — V,

T(ag + a1z + asz?) = ag + a1 (22 + 1) + as(2z + 1),

illetve
T(ag + a1z + azz?) = ag + 1 + (ay + 1)z + (ag + 1)2°.

. Bizonyitsuk be, hogy ha V' véges dimenzids vektortér, A : V — V linedris operator, akkor

A invertdlhat6 & KerA={0} & ImA=1V.
. Milyen V vektorterekben van olyan A : V' — V linedris operdtor, hogy Ker A = Im A?

2 1 c [ . )
. Legyenek v; = [ . } Vo = { 3 } és T : R? — R? linearis operator, aminek hatdsa ezen

vektorokras:
-1 0
Tv, = 2 , illetve Tvy = | —3
0 5

Hatarozzuk meg Tv, = [ ?), ] vektort.

. Legyen T': V — V linedris leképezés, V' egy bazisa {e1, eq, e3}, T hatdsa a bazisvektorokon:
T81 =e1 + 382 + 583, Teg = 291 +eo + 4837 Te3 = —e; + 382 + 583.
Adjunk meg Ker T-ben és Im T-ben egy bézist.

. Legyen T : R? — R? linedris transzformécié, mely a standard bézisban felirva a kévetkez6képp hat:

x1 + 29
T l: i’f’l :| = —X1
2 0
1 9 1 2 3
Legyen B = {[ ] , [ }}, illetve B’ = 11,1 21{,]0 egy-egy bézis R2-ben,
3 4 1 0 0

illetve R3-ben. Adjuk meg a T p ' métrixot.



7. Jelolje Py a legfeljebb masodfoku polinomok vektorterét, és legyen ennek egy bézisa:
B = {3z 4 322, —1 + 3z + 222, 3 + Tz + 222},

Legyen T : P, — P, linedaris leképezés, melynek matrixa B-ben:

1 3 -1
Tg=|2 0 )
6 -2 4

Adjuk meg T'(1 + x2)-et.

8. frjuk fel annak az R?® — R? linedris operatornak a standard bézis-beli métrixat, amely
a) tikroz az y-tengelyre;
b) merdlegesen vetit az xy-sikra,;

¢) tikroz az y-tengelyre, majd merdSlegesen vetit az zy-sikra.

Mi a kapcsolat a hdrom maéatrix kozott?

9. Hatarozzuk meg a kovetkez6 métrixok sajatértékeit, illetve a hozzajuk tartozé sajatvektorokat:

a[33)

1 -2 -2
by [0 0 1
1 2 2



