STATISZTIKA 2, HAZI FELADAT 1.

. Legyen X1,..., X,, ~ Exp(A) fae. minta! Bizonyitsa be, hogy X1, X1+ Xo,..., X1+
X5+ -+ X, 1 egylittes eloszldsa az X1 + Xo + -+ - + X, = t feltétel mellett
megegyezik egy n — 1 elemi U[0, t] rendezett minta egyiittes eloszlasaval!

. Legyen X, Y egyiittes eloszldsa az
f(z,y) =2~ @Y, ha O<z<y

stirtiségfiigvénnyel megadva! Integralas nélkiil, csupan az exponencialis rendezett
mintara gondolva bizonyitsa be, hogy P(Y < 3X) = 1/2!

. Keressen minimélis elégséges statisztikat a geometriai eloszlds paraméterére!
Tagja-e a geomatriai eloszlas az exponencialis eloszlascsaladnak?

. Legyen X1, ..., X, fae. minta a 6 eltolasparaméteres Cauchy-eloszlasbol, melynek

slirtiségfiiggvénye
1 1

folw) = Tl+ (z—0)2
Szamolja ki a fenti minta Fisher-informéciéjat!

. Elarultak nekiink egy elemet az n-elemi U[0, 1] fae. mintabdl (). Adjon maxi-
mum likelihood becslést arra, hogy ez az elem hényadik a rendezett mintdban!
Adja meg az ML-becslést az n = 100, z = 0, 384 esetben!

. Legyen X3, ..., X, faec. minta \ paraméterii Poisson-eloszlasbél. Adjon meg X3
fiiggvényében torzitatlan becslést a 1(\) = Ae~* paraméterfiiggvényre, majd
blackwellizélja azt egy elégséges statisztikaval!

. Legyen X1,...,X,, ~ T'y(A) fae. minta, ahol o > 0, A > 0 ismeretlen valés
paraméterek! Adjon momentum becslést az (o, \) paraméterpdrra a fenti n-
elemii minta alapjan!

. Legyen X} < --- < X egy Ula, b] fac. mintdbdl nyert rendezett minta! Mutassa
meg, hogy az (X +X)/2 statisztika torzitatlan és hatdsosabb becslése a vérhaté
értéknek, mint X!

. Adjuk meg a p € R, 0 > 0 paraméter,
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slirtiségfv.-ii lognormalis eloszlas paramétereinek becslését maximum likelihood
modszerrel az X1, ..., X, fae. minta alapjan! Adjunk elégséges statisztikapart is
a paraméterekre a minta alapjan! Tagja-e az eloszlas az exponencidlis eloszldscsalddnak?

x>0

fuo(@) =

. Az X4,..., X, fae. minta alapjan adjon Bayes-becslést a Poisson-eloszlas paraméterére,
ha annak a priori eloszldsa I'o(A), ahol a > 0, A > 0 adott valés szamok!



