1 zh. gyakorl6 feladatok

1. Legyen Xi,...,X,, fae. minta az

1 1
f0($)=§x¥, ha0<z<1

kiilénben 0 stirtiségfiiggvénnyel megadott eloszlasbol, ahol 6§ > 0 paramé-
ter.

(
(

a) Keressen elégséges statisztikat f-ra a minta alapjan!

)

b) Adjon maximum likelihood becslést f-ra a minta alapjan!

(¢) Torzitatlan becslést ad-e a talalt maximum likelihood becslés 6-ra?
)

(d) Tagja-e a fenti eloszlas az exponencialis eloszlacsaladnak? Miért igen,
ill. miért nem?

2. Legyen Xq,..., X, fae. minta az

3z
fa(ﬂf):%, ha —0<.T<0,

kiilonben 0 siriségfiiggvénnyel megadott eloszlasbol, ahol 6§ > 0 paramé-
ter.

(a) Keressen elégséges statisztikat 6-ra a minta alapjan!

(b) Adjon maximum likelihood becslést 6-ra a minta alapjan!

(c) Tagja-e a fenti eloszlas az exponencialis eloszlacsaladnak? Miért igen,
ill. miért nem?

3. Legyen Xi,...,X, fae. minta a kovetkezs stirtiségfiiggvénnyel megadott
eloszlasbol: 0
f@(.’l;):m7 ha .’L’ZO,

és 0 kiilonben (6 > 0 paraméter).

(a) Tagja-e a fenti eloszlas az exponencialis eloszlacsaladnak?
(b) Ha igen, szamolja ki a fenti minta Fisher-informaciojat!
(¢) Keressen elégséges statisztikat 6-ra a minta alapjan!
(d) Adjon maximum likelihood becslést 6-ra a minta alapjan!
4. 20 teherauté mindegyike megérkezik Bécsbsl Budapestre 0 és 1 éra kozt
egyméstol fliggetleniil, egyenletes eloszlas szerint. Mi annak a valoszinii-

sége, hogy az els6nek és utolsonak érkezd érkezése kozt legfeljebb 30 perc
telik el?



Megoldasok
Az els6 két feladatot I.zh gyak. feladatok kozt megoldottuk. Az utolso
feladat megoldésa is visszavezethets arra, hogy az Y1, ..., Y, (0, 1)-en egyenletes
fae. minta alapjan P(Y,y — Y7* < 2)=7. Itt 1/2 6ra=30 perc és n = 20. Igy az
eredmény az I.zh gyak. feladatok alapjan:
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3. feladat mo.
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ahonnan ), In(1 + X;) elégséges f-ra.
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ahonnan [[,(1+ X;) elégséges 0-ra, de Y. In(1 + X;) is az.
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ami tényleg max. hely. Ezért az ML becslés
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