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5 Összetett függvény deriváltjának felismerése:∫
f(g(x)) · g′(x) dx = F (g(x)) , ha

∫
f = F

a)
∫

2x · sin(x2) dx

b)
∫

x · ex2+1 dx

c)
∫

x2 · shx3 dx

d)
∫

cosx · esinx dx

e)
∫

earctgx

1 + x2
dx

e)
∫

e2x · sin(e2x + 5) dx

6 A sin, cos, sh , ch pozitív egész kitevőjű hatványai.

a)
∫

sin2 x dx

b)
∫

cos2(2x) dx

c)
∫

sh 2(3x) dx

d)
∫

ch 2(x) dx

e)
∫

sin3 x dx

f)
∫

cos5(2x) dx

7 Helyettesítéses integrálás

a)
∫

e2x

1 + ex
dx (y = ex)

a)
∫ √

1− x2 dx (x = sin y)

1



8 Parciális integrálás∫
f ′ · g = f · g −

∫
f · g′

A típus:
∫

polinom ∗


sinx
cos 2x
sh 5x
ch 3x
e−2x


Ilyenkor a polinom a "vessző nélküli", vagyis a fenti képletben a g.

a)
∫

x · sin(x) dx

b)
∫

x2 · e3x dx

B típus:
∫

polinom ∗


logaritmus

arcus
area


Ilyenkor a polinom a "vesszős", vagyis a fenti képletben az f ′. A polinom a konstans 1 is lehet.

a)
∫

lnx dx

b)
∫

arctgx dx

c)
∫

x · ln 2x dx

C típus:
∫

ex ∗


sinx
cos 2x
sh 5x
ch 3x


Ilyenkor 2 parciális integrálás után egy egyenletet kapunk az eredeti integrálra. Az f ′ és g szereposztás
az első parciális integrálásnál mindegy, a második parciális integrálásnál viszont figyelni kell arra, hogy
ugyanazt a típusú függvényt nevezzük f ′-nek, mint az elsőnél.

a)
∫

e2x · sin 3x dx

b)
∫

ch 2x · e−x dx


