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Algebra 2. 9. feladatsor 2009. aprilis 15.

. Bizonyitsuk be, hogy egy véges Abel-csoport minden C f616tti irreducibilis reprezentécioja

1-dimenzios.

. Bizonyitsuk be, hogy ha N < G, akkor G/N minden irreducibilis reprezentacioja egyuttal

G-nek is irreducibilis reprezentacioja.

. Hatarozzuk meg F3Q és CQ 0Osszes irreducibilis modulusat!

. Legyen R f6idealgytri, és a € R. Bizonyitsuk be, hogy annak az n x n-es matrixnak a

kanonikus alakja, amelynek atlojaban csupa a, alatta egy sor 1-es, és mindenhol méshol 0
all, az a diagonalis matrix, amelynek atlojadban n — 1 1-es utén egy a” van.

. Bizonyitsuk be, hogy ha pi,...,p, primek az R f6idealgytriben, a;1 > ... > a;, pozitiv

egészek, k1 > ...k, és A egy olyan R folétti négyzetes matrix, amelynek atlojaban p;*/
(i=1,...,r, j =1,...,k;) allnak), akkor A kanonikus alakjaban az atlo elemei alulrél

folfele pdt - - - pert, ..., p]™t - pr™t és 1-esek allnak (a nem definialt kitevoket O-nak véve).

. Lassuk be, hogy egy A komplex métrixra A —zI kanonikus alakjabol leolvashat6 a Jordan-

féle normalalakja: a A\-hoz tartozo Jordan-blokkok méretei az atloban szereplé polinomok-
ban a A gyok multiplicitasa.

Adjuk meg a G = Z & Z & Z additiv Abel-csoportban a H = ((2,—4,3), (4,1,1),(0,2,2))
részcsoport izomorfiatipusat és faktorat.

. Hatéarozzuk meg a G = Zy ® Zy & Z4 csoport H = ((1,3,2),(1,1,0)) részcsoporttal vett

faktorcsoportjat.
Keressiink A4-nek C f6l6tt 1-nél nagyobb dimenziés irreducibilis reprezentaciojat!

Lassuk be, hogy egy R 1l-elemes gy(lird centruménak minden nilpotens eleme benne van
J(R)-ben. Mutassunk olyan elemet az S3 szimmetrikus csoport 2 elemi test folotti cso-
portalgebrajaban, amely nilpotens ugyan, de nincs benne a Jacobson-radikalban.



