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Algebra 2. 4. feladatsor 2009. marcius 4.

. Legyen L = Q(/p1, /P2, /P3), ahol p1, pa, p3 kiilonboz6 primek. Hatarozzuk meg az L|Q

testbovités fokat, és az L|Q testbovités Galois-csoportjat!

. Keressiink olyan p(x) € Q[z]| polinomokat, melyeknek a Galois-csoportjai rendre:

a) Cg; b) Cg, C) Sg.

. Bizonyitsuk be, hogy az 2° — 42 + 2 € Qlz] polinom Galois-csoportja Ss-tel izomorf.

(Utmutatas: Lassuk be, hogy a polinomnak pontosan 3 valés gyoke van, igy van a Galois-
csoportnak olyan eleme, ami transzpozicioként hat a polinom gyokein.)

. Bizonyitsuk be, hogy ha az L|K Galois-bévités paros foku, akkor L megkaphat6 egy

résztestének egy elem négyzetgyokével valdo bévitéseként.

Ha egy racionilis egyiitthatos polinom Galois-csoportja a kvaternidécsoporttal izomorf, ak-
kor legalabb hanyadfokd a polinom?

Melyik n egészekre szerkeszthet6 n fokos szog?
Megszerkeszthet6-e egy tetszélegesen megadott szog 6todrésze?
Hatarozzuk meg cos(27/n) fokat Q folott.

Egy egységnyi hosszlisdgu szakasz két végpontjabol kiindulva megszerkeszthet6-e az 1
térfogati, szabalyos tetraéder élhossza?

Adjuk meg az 23 + 2 polinom Q 516tti felbontési testének Osszes résztestét!

Hatarozzuk meg az Aut(L|K) relativ automorfizmuscsoportot, ahol K = Q(iv/3) és L =

K (V7).

Hany elem all el6 négyzetszamként, illetve kobszadmként For-ben? Hatarozzuk meg o
kobgyokét, ha o az 23 — 2 — 1 polinom egyik gyoke!



