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Algebra 2. 2. feladatsor 2009. februar 18.

. Legyenek K < L testek, és aw € L\ K algebrai K fol6tt. Bizonyitsuk be, hogy az a-val

valo szorzas lineéris transzformécié az L-en mint K folotti vektortéren, és ennek a linearis
transzformécionak a minimalpolinomja megegyezik o minimalpolinomjaval.

. Legyen o az 2% — 2 polinom egyik nem valés gyoke. Hatarozzuk meg o fokat Q(+/2) f6l6tt,
gy

és hatarozzuk meg a Q(a) N R résztestet! Igaz-e, hogy ha K < L < M, és a € M, akkor
a L folotti foka osztoja a K f6lotti fokdnak?

. Igaz-e, hogy normaélis b&vités normalis b6vitése normalis az eredeti test f6lott?

. Legyen L|K egy testbgvités, M és N pedig olyan kozbiilsé testek, amelyekre az M|K

és N|K bovitések normalisak. Legyen S az L-nek az M és N altal generalt részteste és
T = M N N. Bizonyitsuk be, hogy az S|K és T|K bévitések mindegyike normalis.

. Hanyadfokd 2 — 22 + 1 felbontési teste Q f6l6tt, illetve F, f5l6tt, ha p prim?
. Hany részteste van egy p™ elemt testnek?

. Bizonyitsuk be, hogy minden p primre és minden n pozitiv egész szdmra létezik n-edfoku

irreducibilis polinom IF,, f515tt.

. Igaz-e, hogy egy K = F,(a) (o ¢ ) testben o sziikségképpen generdtoreleme a K

multiplikativ csoportjanak?

. Bizonyitsuk be, hogy tokéletes test minden véges bévitése is tokéletes.

10.

Legyen K egy tetszéleges test és f egy K folott irreducibilis polinom. Bizonyitsuk be,
hogy f minden gyokének ugyanannyi a multiplicitasa.

Adjuk meg x* — 2 felbontasi testét Q egyszerti bévitéseként!
Bizonyitsuk be, hogy Q(cos40°) normalis bévitése Q-nak!
Lassuk be, hogy ha L|K algebrai testb&vités, és az R gytirtire K < R < L, akkor R test!



