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Egy 21 {6s osztalyban a didkok klubokat alakitanak. Bizonyitsuk be, hogy ha barmely két klubnak
pontosan 1 kozos tagja van, akkor legfeljebb 21 klub lehet az osztélyban.

A sikon négy rozsomék egyenes vonali egyenletes mozgast végez. Tudjuk roluk, hogy sebességvek-
toraik kiilonbozsek, és a hat lehetséges taldlkozéas kozil 6t mér létrejott. Mutassuk meg, hogy a
hatodik is létre fog jonni.

Létezik-e olyan f(x) valos fiiggvény, hogy lim, _,~ f(nz) = 0 minden z > O-ra, amint n a pozitiv
egészek mentén tart co-hez, de lim,_, o, f(z) # 07

Mutassunk olyan kétvéltozos valés polinomot, amelynek minden értéke pozitiv, mégis tetszélegesen
kozel keriil a 0-hoz.

Egy kaszinoban kiilonb6z6 kirtyakevers-gépeket hasznalnak az 52 lapos francia kirtya keveréséhez.
Egy adott gép egy adott sorrendben cseréli meg a beadott teljes pakliban a kartydk sorrendjét. A
kasziné vezet&sége takarékossagi okokbdl minél kevesebb gépet akar iizemeltetni, de azért tetszéleges
keverést meg kell tudniuk valésitani.
(a) Bizonyitsuk be, hogy egy darab gép nem tudja elvégezni ezt a feladatot.
(b) Mutassuk meg, hogy talalhato két olyan gép, amelyekkel egyiitt minden lehetséges keverés
elgallithato.

Az a,, valos szamsorozat szubadditiv, ha
Oman < A + Gy Vm,n € N

Bizonyitsuk be, hogy ha a, szubadditiv, akkor <= konvergens (esetleg —oo-hez tart).

Beadandé feladatok

Bizonyitsuk be, hogy minden m pozitiv egészhez létezik olyan x pozitiv egész, hogy m osztdja az
r+1,2° + 1,2 +1,... szamok mindegyikének. (3 pont)

Egy n {6s varosban kiilonb6z6 klubok alakultak. Két klub tagsdga nem lehet teljesen megegyezd.
Minden klubnak péaratlan sok tagja van, és barmely két klub k6z6s tagjainak szama paros. Hany
klub lehet legfeljebb a varosban? (3 pont)

Az f folytonos fiiggvényre teljesiil, hogy barmely z > 0 szdmra lim, . f(nz) = 0 (n a pozitiv
egészeken fut végig). Bizonyitsuk be, hogy ekkor lim, . f(z) = 0. (5 pont)



