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Feladatmegold6 szeminarium 2.
5. Ora
2015. marcius 9./marcius 11.

. Van 8 elemem, amibdl 4 j6 és 4 rossz, de nem tudom, melyik milyen. A walkman-em 2

jo elemmel miikédik. Minimum hany probéalkozasra van sziikség, hogy a walkman-emet
megszolaltassam?

a) Létezik-e olyan H halmaz a sikban, melynek létezik 6nmagaval egybevagé valodi rész-
g g g
halmaza?

(b) Leétezik-e olyan H korlatos halmaz a sikban, melynek létezik 6nmagaval egybevago
valédi részhalmaza?

(c*) Létezik-e olyan H korlatos, zart halmaz a sikban, melynek létezik 6nmagaval egybe-
vago valédi részhalmaza?

. Legyen p(z) = 2" +a,_12"" ' 4+ - +ag akar komplex egyiitthatés polinom, melyre |a;| < 1

(0 <i <n—1). Mutassuk meg, hogy ekkor p(z) minden gycke kisebb, mint 2 abszolutér-
tékd.

Hany szabélyos 3-dimenzi6s test van?

. Egy babu 1-rél indul és mindig annyit 1ép, ahanyat egy doboékockaval dobunk. Mekkora

valészintiséggel 1ép ra a 100-ra?

. Tekintsiik azt a sorozatot, melyre ag = 1, tovdbb4 agn+1 = ay €S aont2 = an +any1 teljesiil

minden n > 0 szamra. Bizonyitsuk be, hogy az

{an+1 ‘> 0}
an

halmazban valamennyi pozitiv racionalis szam pontosan egyszer fordul el§.

Beadandoé feladatok

(a) Egy 10 f6s tarsasag egy este tobb ultipartit is lebonyolitott (az ultit 3-an jatsszak).
Tudjuk, hogy egy harmas legfeljebb egy partit jatszott, és semelyik két partiban nem
volt két kozos résztvevs. Bizonyitsuk be, hogy legfeljebb 15 partit jatszottak. (3 pont)

(b) Adjunk éles felss korlatot arra, hogy legfeljebb hany partit jatszottak. (41 pont)

Adott két szabélyos tetraéder az oldalaikon rendre 1,2,3,4 szamokkal (minden oldal azo-
nos eséllyel johet ki, és az als6 lap szamit az eredménynek). Készitsiink két ezektdl eltérs
"dobétetraédert", melyeknek az oldalaira szintén pozitiv egész szdmok vannak irva, min-
den oldalukra egyforma valoszindséggel esnek és a veliik dobott szamok 6sszege ugyaniugy
viselkedik, mint a fenti két dobotetraéder esetén. (3 pont)

Bizonyitsuk be, hogy 6-nél nagyobb oldalszama konvewwwwwwwwwx sokszogekkel nem
lehet parkettézni a sikot! (5 pont)



