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(Es mi a helyzet 2016-ra?)

. Legaldbb hany lépés sziikséges ahhoz, hogy egy huszar egy 101 x 101-es sakktabla
bal f6ls6 mezGjébdl a jobb alsoba jusson?

. Az f folytonos fiiggvény a teljes szamegyenesen értelmezett, és teljestil ra

fle+y)=f@)+fly) Vz,yeR
Bizonyitsuk be, hogy ekkor f(z) = cx alkalmas c-vel. (Ez a Cauchy-fiiggvényegyenlet.)

. Linearisan fiiggetlen rendszert alkotnak-e az alabbi fiiggvények a valos fliggvények
vektorterében?

(a) 1,cos?z, cos(2r)

(b) 1,sinx,cosz

. Adott egy véges, zart I intervallum, és egy f : I — I folytonos fiiggvény. Bizonyit-
suk be, hogy f-nek van fixpontja.

. Legyen a,, pozitiv elemi sorozat. Igazoljuk, hogy Y > a, pontosan akkor véges,
ha [T°2,(1 + a,) véges.

Beadandé feladatok

. Bizonyitsuk be, hogy a (Q, +) csoportnak nincs véges generatorrendszere. (Egy A C
() halmaz generatorrendszer, ha Q minden eleme el6all véges sok, nem feltétleniil
kiilonb6z6 A-beli elem elGjeles sszegeként.) (3 pont)

. Adjunk kombinatorikai jelentést a

i n\’ _(2n
k)] \n
k=0
azonossag két oldalanak, majd igazoljuk az allitast. (3 pont)

. Adjunk meg olyan 0-1-méatrixokat, amelyeknek exponenciédlisan né a determinansa.
Vagyis mutassunk minden n-re olyan n X n-es A, maétrixot, amelynek csak 0-k és
1-esek az elemei, és det A,, > d - ¢ valamely ¢ > 1 és d > 0 szamokkal. (5 pont)



