ALGEBRAI TOPOLOGIA / 2010 TAVASZ / KURONYA ALEX

8. HAZI FELADAT

DEFINicIO. Legyenek X,Y topologikus terek, A C X zart részhalmaz, f : A — Y folytonos
leképezés. Ekkor X-nek és Y-nak az f mentén torténé dsszeragasztdsa:

XUy EX][y/~,

ahol ~ az a ~ f(a) (a € A) relaciok altal generalt ekvivalenciareldcid.

1. Az iménti definicié jeldlésivel mutassuk meg, hogy
(1) amoiy : Y — X[[Y — X Uy Y leképezés bedgyazza Y-t egy zart altérre;
(2) amoix|x\a: X\ A= X][[Y — X Uy A leképezés bedgyazza X \ A-t egy nyilt altérre;
(3) ha f zart leképezés, akkor 7 is.

A fentiekben 7 : X [[Y — X Uy Y a természetes hanyadosleképezés.

2. Az eddigi jelolésekkel igazoljuk, hogy ha XY normalis terek, f zart leképezés, akkor X Uy Y is
normalis.

3. * Legyen K egy CW-komplexus, n € N, A C K™ Ekkor az alabbiak ekvivalensek:
(1) A C K™ nyilt/zart
(2) minden a € J, esetén f;1(A) C D? nyilt/zart
(3) minden « € J,, esetén AN K, C K, nyilt/zart.

4. Legyen K CW-komplexus, X topologikus tér, g : K — X egy fiiggvény. Ekkor g pontosan akkor
folytonos, ha g o f, : D} — X folytonos minden n € N és a € J,, esetén.

5. * Legyen K egy CW-komplexus, L C K egy részkomplexus, o egy L-beli cella. Ekkor K, C L,
és minden nyilt, K,-t metszo cella része L-nek.

6. * Mutassuk meg, hogy a redukalt homolégiaelméletre vonatkozé hosszi egzakt sorozat valéban
egzakt.

7. Definidljuk az n-dimenziés komplex projektiv teret mint topologikus teret az aldbbi médon:
CP" (T {0/ ~
ahol v ~ w pontosan akkor, ha létezik A € C*, amelyre w = Av. Mutassuk meg, hogy a komplex
projektiv tér el6all
CP" ~ ]D)Qn/ ~
alakban, ahol ~' egy megfelelden valasztott ekvivalenciarelacié. Adjunk meg egy olyan CW-
komplexus-strukturat CP™-en, amelynek csak paros dimenzidékban vannak celldi.
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