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1. HAZI FELADAT

1. Ellendrzd kérdések: bizonyitsuk be/céfoljuk meg az alabbiakat. Minden esetben (X, 7) topologikus
tér.
e Ha X egy trividlis topologikus tér, xy € X, akkor barmely két zg-beli hurok homotop
egymassal.
e Ha X n-elemi diszkrét topologikus tér, akkor tetszoleges x( alapponttal az xg-beli hurkok-
nak pontosan n darab homotdpiaosztalya van.
e Egy Osszehuzhatd topologikus tér retraktuma is Gsszehizhato.
e Legyen Y tetszOleges topologikus tér, f,g: X — Y homotdp leképezések. Ha f homeomor-
fizmus, akkor g is az.
e Ha Y 0Osszehtzhaté topologikus tér, akkor minden f : X — Y leképezés nullhomotop.
e Legyen X 0Osszefiiggs topologikus tér, X ~ Y. Ekkor Y is Gsszefliggd.

2. Az f : X — Y folytonos leképezések alabbi tulajdonsagai koziil melyek invaridnsak homotdépidra
nézve: injektiv, szirjektiv, nyilt, zart?

3. Az aldbbi topoldgiai tulajdonsigok koziil melyek invaridnsak a homotép ekvivalencidra nézve:
kompakt, tut-Osszefiiggd, My, Mo, T; (0 < i < 4)7?
4. Legyen G topologikus csoport, f,g (G, 1g)-beli hurkokra jelélje f - g a
t— f(t)g(t) tel0,1]
pontonkénti szorzatot. Mutassuk meg, hogy f-g ~ f *x g.

5. * Bizonyitsuk be, hogy tetszdleges olyan f,g : S* — S" leképezésekre, amelyekre Vo € S™
f(z) # —g(x), szitkkségképpen f ~ g.

6. * Bizonyitsuk be, hogy ha f : S' — X nullhomotép leképezés, akkor f kiterjed egy g : D? — X
folytonos leképezéssé, ahol S = OD?.



