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7. Házi feladat

1. Legyen X topologikus tér, U ⊆ X nýılt halmaz, F abel-csoport kéve X-en. Az F kéve U -ra
történő F|U megszoŕıtását az alábbi módon definiáljuk: ha W ⊆ V ⊆ U tetszőleges U -beli nýılt
halmazok, akkor

(F|U)(V ) def= F(V ) ,

πV W
def= ρV W ,

ahol a πV W -k az F|U -beli megszoŕıtóleképezések. Mutassuk meg, hogy F|U valóban kéve.

2. Határozzuk meg az
V (x2y2 + y2 + x2 − xyz) ⊆ A3

ún. affin Steiner-felület szinguláris pontjait.

3. * Legyen X affin varietás, x ∈ X tetszőleges pont, mx ⊆ OX,x az x-beli lokális gyűrű maximális
ideálja. Igazoljuk, hogy minden k pozit́ıv egész esetén a mk

x/m
k+1
x k-vektortér véges dimenziós.

4. Írjuk le az alábbi affin sémák struktúrakévéjét: (i) Spec C[x]/(x3 − x2), (ii) Spec C[x]/(x2 − x),
(iii) Spec R[x]/(x2 + 1).

5. Lássuk be, hogy minden R kommutat́ıv gyűrű esetén pontosan egy

SpecR −→ Spec Z
sémamorfizmus van.

6. * Mutassuk meg, hogy tetszőleges φ : F → G kéveleképezés esetén φ pontosan akkor izomorfiz-
mus, ha minden x ∈ X-re φx : Fx → Gx izomorfizmus.


