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6. HAZI FELADAT

1. Tetsz6leges k test esetén irjuk le a k[z] (z) gylirtihoz tartozo affin sémdt.
2. Mutassuk meg, hogy minden affin sém&abdl pontosan egy morfizmus megy a Spec Z affin sémaba.

3. frjuk le a SpecO affin sémat, és igazoljuk, hogy minden affin sémaba pontosan egy morfizmus
megy beldle.

Definicié. Legyen X = Spec R affin séma, x € X, m, C Ox, az z-beli lokalis gylirli maximaélis

ideédlja. Az x pont hdnyadostestje X -en a k(x) def Ox z/my test.

4. * Mutassuk meg hogy tetszéleges K test és X affin séma esetén egy Spec K — X morfizmus
megadésa ekvivalens egy x € X pont és egy k(x) — K bedgyazds kivéilasztasaval.

5. Hatérozzuk meg az R[z] affin sémat.

6. ** Legyen ¢ : A — B egy gylirtthomomorfizmus, f : Spec B — Spec A a ¢ altal indukdlt sémak
kozti leképezés. Igazoljuk, hogy ¢ pontosan akkor injektiv/sziirjektiv, ha az

f# : OSpecA - f*OSpecB

kévemorfizmus injektiv/sziirjektiv.

7. * Bizonyitsuk be, hogy az alabbi allitdsok ekvivalensek egy R gyfirtire:

(1) Spec R mint topologikus tér nem Gsszefiiggo.

(2) Léteznek ortogondlis idempotens elemek, azaz létezik ey, es € R, amelyre e% = el,e% = eg,
e1eg =0és e+ ey = 1.

(3) R~ R1 X Rg, ahol Rl,RQ 7'5 0.



