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4. HAZI FELADAT

1. Tetszleges k test esetén irjuk le a k[x](,) gytirt spektrumat.

2. Legyen R gytird, f,g € R. Igazoljuk az alabbi allitdsokat:
(1) Df N Dg = ng.
(2) Dy = 0 pontosan akkor, ha f nilpotens.
(3) Dy = Spec R pontosan akkor, ha f € R*.
(4) Dy = D, pontosan akkor, ha \/(f) = v/(9).
(5) Dy kompakt halmaz.
(6) U C Spec R pontosan akkor kompakt, ha véges sok Dy alaki halmaz uniéja.

3. * ! Legyen ¢ : R — S gyfirtthomomorfizmus, ¢* : Spec S — Spec R az altala indukalt fiiggvény.
Mutassuk meg az aldbbiakat:
(1) Ha f € R, akkor (¢*>71(Df) = D¢(f)
(2) ¢* folytonos fiiggvény a Zariski-topoldgidra nézve.
(3) Ha I < R, akkor (¢*)~(V(I)) = V(¢(I)S), ahol ¢(I)S az I idedl S-beli képe altal generalt
ideal S-ben.
(4) Ha J < S, akkor ¢*(V(J)) = V(¢~1(J)).
(5) Amennyiben ¢ sziirjektiv, akkor ¢* Spec S-t homeomorf médon képezi le a V(ker¢) C
Spec R zart altérre.
(6) ¢*(SpecS) C Spec R pontosan akkor stirtl, ha ker ¢ C Nil(R).
(7) Ha ¢ : S — @ szintén egy gytirithomomorfizmus, akkor (i) o ¢)* = ¢* o Y*.

4. Adjunk példat olyan ¢ : R — S homomorfizmusra, amelyre ¢* bijektiv, de nem homeomorfizmus.

1z a feladat 10 pontot ér.



