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3. HAZI FELADAT

1. Legyen X affin varietds, U,V C X nemiires nyilt halmazok, f € Ox(U), g € Ox (V). Mutassuk
meg, hogy az a h € k(X) fiiggvény, amelyre

hlv = flv é hlv = glv,
reguldris lesz az U UV nyilt halmazon. Lassuk be, hogy minden ¢ € k(X) raciondlis fiiggvényhez
van olyan legnagyobb (a tartalmazédsra nézve) nemiires nyilt halmaz, amelyen reguldris.

2. * Azonositsuk a k testet az A11€ affin egyenessel; ezutdn mutassuk meg, hogy egy ha X egy
algebrai halmaz, akkor f € k[X] folytonos, mint f : X — A} fiiggvény a Zariski-topolégidra nézve.

3. Adjunk példat olyan f : A — A? reguléris leképezésre, amely nem izomorfizmus, de homeo-
morfizmus a Zariski-topoldgidkra nézve.

4. Bizonyitsuk be, hogy egy (X, 7) irreducibilis topologikus tér minden nemiires nyilt halmaza
irreducibilis és siirti (X-ben).

5. * A V(2?2 +9y?—1) C A? korvonal mely pontjaiban lesz a ¢ = yT_l raciondlis fliggvény regularis?

6. Legyen X affin varietds, x € X. Igazoljuk, hogy van egy bijektiv megfeleltetés az Ox ; lokalis
gylrd primidedljai, és X azon részvarietdsai kozott, amelyek x-et tartalmazzak.

7. Hatdrozzuk meg az O A2,(0,0) lokalis gytrtit.

8. Tetsz6leges R gylirli esetén adjuk meg R[z]-ben a nilpotens elemeket, és az egységeket. Tegyiik
meg ugyanezt R[[z]]-ben.



