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2. HAZI FELADAT

1. 1. * Legyen C e V(y? = 2?4+ 2%) C AL
(1) C mely pontjaiban lesz a t = £ raciondlis fiiggvény regularis? Mutassuk meg, hogy £ ¢ k[C].

(2) Léssuk be, hogy minden ¢ € k(C) egyértelmiien irhaté a(x) + b(z)y alakba, ahol a,b € k(z).

2. Bontsuk fel irreducibilis komponenseire az X def V(y? —xz,22 —y3) C Ai algebrai halmazt. Igazoljuk,
hogy minden irreducibilis komponense biracionélis az affin egyenessel.

3. * Bizonyitsuk be, hogy két irreducibilis algebrai halmaz szorzata is irreducibilis.
4. Mutassuk meg, hogy Ai és Aj x A} nem homeomorfak, mindkét esetben a Zariski-topoldgiat feltételezve.
5. Hatérozzuk meg a Z[x] egyvaltozds polinomgylirli 6sszes primidedljit.

6. Legyenek R,S gytiriik. Lassuk be, hogy a 9 : R[z] — S homomorfizmusok bijektiv megfeleltetésben &llnak
S elemeivel.

7. Egy tetszOleges k test esetén az R = k[z] gylirti egy k-automorfizmusa az R olyan automorfizmusa, amely
k elemeit elemenként fixen hagyja. Jelolés: Auty R.

(1) Hatdrozzuk meg az Auty R gytirfit.
(2) Irjuk le a k(x) test k-automorfizmusait.

8. Adjunk példét olyan R gyiiriire és I, J C R idedlokra, amelyekre I.J # I N J.

9. Bizonyitsuk be vagy céafoljuk meg az aldbbi dllitasokat.
(1) Két primidedl metszete primideal.
(2) Ha P,Q primidedlok, akkor P + @ is az.
(3) Ha ¢ : R — S egy gylirlthomomorfizmus, m C S egy maximélis idedl, akkor ¢~!(m) C R szintén
maximélis idedl.
(4) Egy tetszbleges ¢ : R — S gylirthomomorfizmus esetén minden primidedl inverz képe primidedl.

10. Adjunk példat végtelen-dimenziés Noether-féle topologikus térre.

11. Legyen X tetszdleges topologikus tér, Y C X egy altér.

(1) Igazoljuk, hogy Y pontosan akkor irreducibilis, ha Y (Y-nak az X-ben vett lezdrtja) irreducibilis.
(2) Mutassuk meg, hogy Y pontosan akkor ¢sszefiigg, ha minden Y C Z C Y halmaz Gsszefliggd.



