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5. GYAKORLAT

1. Hatédrozzuk meg az L(w, k) szamokat a k = 1,2,3 esetekben a
w = 1432254323145213

szora.

2. Legyen a w szdé Knuth-ekvivalens a T tablé szavaval. Mutassuk meg, hogy T so-
rainak a szama megegyezik a w-ben talalhaté leghosszabb szigortian fogyé sorozat hosszaval.
Altalénosabban, igazoljuk, hogy a T els6 k oszlopaban talalhaté dobozok szama megegyezik
azzal a legnagyobb szammal, amely el6allithatd, mint £ darab diszjunkt szigouan fogyd w-
beli sz6 hosszainak az osszege.

3. (Erdés—Szekeres) Mutassuk meg, hogy minden természetes szamokbdl &ll6 legalabb
n? + 1 hosszti sorozatban van vagy egy legalabb n hosszi monoton névé, vagy egy n hosszi
szigorian fogyo részsorozat. Adjunk példat arra, hogy az allitas éles.

4. Keressiink olyan 6 hosszu w szét, amelyre L(w,1) = 4, L(w,2) = 6, de nincs w-ben
diszjunkt négy és ketté hosszi nové sorozat.

5. Adjuk meg az alabbi w szavak P(w) tabldjat és Q(w) beillesztési tablojét.

(1) 1234234343432
(2) 123331243221123
(3) 86427531

Minden esetben fejtsiik vissza a w szét a (P(w), Q(w)) tabléparbdl.

HAZI FELADATOK

6. (Cauchy-Littlewood) Igazoljuk a Schur-polinomokra vonatkozé aldbbi azonossagot a
Robinson—-Schensted-Knuth megfeleltetés segitségével:

Hnﬁ = Zs)\(xl,...,LL’n)S)\(yl,--wym) :

i=1 j=1 A

DEFINIC1I6. Egy w = xy...x, sz6t forditott rdcsszénak neveziink, ha az x,,z,_1,...,7;
sorozat minden kezddszelete legalaldabb annyi 1-est tartalmaz mint 2-est, legalabb annyi 2-
est, mint harmast, és igy tovabb.

7. Dontstik le, hogy az alabbi szavak koziil melyik forditott racsszo.

(1) 2132121
(2) 1232121
(3) 13212311321

8. Legyenek w = w’ Knuth-ekvivalens szavak. Bizonyitsuk be, hogy w’ pontosan akkor
forditott racsszo, ha w az.



9. Igazoljuk, hogy a cf, Littlewood-Richardson-szam megegyezik azoknak a forditott racs-
szavaknak a szamaval, amelyek v, darab 1-est, vy darab 2-est, stb. tartalmaznak, és el6allnak
w = tu alakban, ahol t egy A-alakd, u pedig egy v-alaku tablé szava.

DEFINiCIO. Legyen C[S,] az S, szimmetrikus csoporthoz tartozé tn. csoportalgebra. Ez a

E CoO

O‘ESn

alaku komplex egytitthatos formalis linearis kombinaciok halmaz, ahol a szorzast a S,-beli
elemek szorzasa és a disztributivitas adjak.

10. Ellenérizziik, hogy S, egy komplex reprezentaciéja ugyanaz, mint egy bal C[S,,]-modulus.

11. Mutassuk meg, hogy S,, hat az n-dobozu Young-diagramok szamozasain az aldbbi médon:
egy T szémozés esetén o - T az a szamozas, ahol az i elem helyére o(i)-t frjuk.

12. Egy n-doboztu Young-diagram T szamozaséhoz hozzarendelhetjiik 7 un. R(T) sor- ,
illetve C(T) oszlopcsoportjdt, ahol

R(T)

def . ) s
= {0 € S, |0 T minden sora T ugyanazon soranak egy permuticiéja} ,

c(T) dof {0 € S, |o - T minden oszlopa T ugyanazon oszlopanak egy permutécidja} .
Bizonyitsuk be, hogy R(T'), C(T') val6ban részcsoportjai S,-nek, tovabba
R(o-T) = oR(T)o™" , C(o-T) = aC(T)o™ " .

13. Legyen T egy n-dobozu Young-diagram egy szamozasa. Tekintsiik az aldbbi C[S,,]-beli

elemeket:
ar Z o, br aof Z sgn(7)7T , or © brar .
c€R(T) TeC(T)

A c¢p elem neve a T-hez tartozé Young-szimmetrizator. Lassuk be az alabbi muveleti
azonossagokat: ha o € R(T) és 7 € C(T), akkor

(1) oar = aro = ar,

(2) sgn(r)7br = brsgn(r)T = br,

(3) at = |R(T)|ar, b7 = |C(T)|br,

(4) ocrsgn(T)T = cr.

14. ** Az el6z6 feladatok jeloléseivel ha T és U kiilonbozd alaku diagramok szémozdsai,

akkor ¢ C[S,]cy = 0.

15. ** Legyen Vrp dof C[Spler < C[S,] a er elem éltal generalt részmodulus. Igazoljuk,
hogy Vi izomorfia erejéig csak T alakjatol figg, és Vy az S, csoport egy irreducibilis
reprezentacioja.



