5. szamelmélet gyakorlat (2008,/2009)

1. Old meg az alabbi linearis kongruenciakat illetve lineéris diophantikus egyen-
leteket.

(a
(b

) 23z =11 (5),

) 3
(c) 80z =32 (108),
(d)

)

1 (21),

d) 555z = 5555 (55555),

e) 15z + 13y = 19,

(
(f) 18z + 28y = 10.
2. Old meg az aldbbi magasabb foka kongruencidkat:
(a) 1023 + 8220 + 922 + 72 =0 (19),
(b) 1324 = 27 (100).

3. Van-e olyan egész egyiitthatos p(z) polinom, ami valamikortél kezdve csak
primszamokat vesz fel?

4. Két szazlabu a labait szamolgatja.

(a) Az els6 tudja, hogy legfeljebb 250 ldba van. 1l-esével szamolva 5 laba
maradt ki, 15-6sével pedig 3. Hany ldba van?

(b) A masodiknak 12-esével szamolva 4 maradt ki, 15-Gsével pedig 8. Bi-
zonyitsd be, hogy nem tud szamolni a szerencsétlen allat.

5. Bizonyitsd be, hogy tetszdleges nemtrivialis szdmtani sorozatban tetszéleges
k-hoz talalhatd a sorozatnak k egymaést kovets Osszetett tagja.

6 Mi 390%™ utolé két szamjegye?

7:* Bizonyitsd be, hogy ha p(n) = p(k) = d, akkor léteznek olyan a,...,aq € N
szamok, amik mod n és mod k is redukalt maradékrendszert alkotnak.

HF. Legyenek p; < ps < --- < p, primszamok. Hany darab paronként inkong-
ruens megoldasa van az x> =1 (p; ...p,) kongruencianak?



