4. szamelmélet gyakorlat (2008/2009)

1. Hatarozd meg m-et, ha a kovetkezé szamok ugyanannak a redukilt mara-
dékosztalynak az elemei mod m

(a) 265 14,
(b) 18, 78 és 178.
2. Mennyi ¢(8800)?

3. Bizonyitsd be, hogy minden n természetes szamra
> e(d) =n.
d|n

4. Bizonyitsd be, hogy minden n-re 13 | n2° 4 4n** 4 8n80.

5. Bizonyitsd be, hogy ha m paratlan és osztéja egy n? + 1 alaki szimnak,
akkor 4k + 1 alaka.

6. Bizonyitsd be a szita formula segitségével, hogy ha n kiilonb6z6 primosztoi

P,y -, Pr, akkor
. 1
p(n) = nH (1 - —).
i1 bi

7: Tegyiik fel, hogy az rq, ..., 7¢(m) szdmok redukalt maradékrendszert alkotnak
modulo m.

1. Hatérozzuk meg az Osszes a szamot, amelyre ary, ..., ary(,) elemek pa-
ronként inkongruenesek modulo m;

2. Adjuk meg az Gsszes olyan c szdmot, amelyre az r1+b, . .., 74(m) +b elemek
redukalt maradékrendszert alkotnak (szintén modulo m).

HF. Jeldlje tetszoleges rogzitett a, m szamok esetén f(b) az ax = b (mod m)
kongruencia megoldésainak a szamat. Hatarozzuk meg a

Osszeget.

8. Legyenek a,b természetes szdmok, amelyekre teljesiil, hogy 19 | a*® + b%0.
Igazoljuk, hogy ekkor 19 | a és 19 | b is teljesiil.



