1. szamelmélet gyakorlat (2008/2009)

1. Jeldlje F,, az n-edik Fibonacci-szdmot, vagyis Fo = 0, F} =1 és n > 2-re
F,=F,_1+ F,_2. Igazold az aldbbi dsszefliggéseket:

1. Z?:l I = F71,+2 - 17
2. 30 Fai1 = Fop,
3. Z?:l F? =F,F, 1.

2. Bizonyitsd be, hogy nincsen olyan 3-mal oszthato Fibonacci-szam (F), ), mely-
re a kettdvel rakovetkezs Fibonacci-szam (F,42) is oszthat6é 3-mal.

3. Bizonyitsd be, hogy minden n € N-re
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4. Bizonyitsd be, hogy ha n és m természetes szamok, akkor

1.7 | 32n+1 + 2n+27
2. 120 | n® — 503 + 4n,
3. 30 | mn(m* — n*).

5. Hatarozd meg azokat az n természetes szamokat, melyekre 2 + 1 oszthato
3-mal.

6. Bizonyitsd be, hogy minden n pozitiv egészre 133 | 117+1 4 122n—1,

a®+2a

1.2 tort nem egyszerdsithetd.

7. Bizonyitsd be, hogy minden a € N-re az
8! Mutassuk meg, hogy tetszéleges k,n pozitiv egészek esetén Fy, ) = (F, Fy,).

HF. Igazoljuk, hogy minden n, k,a pozitiv egészre (a” —1,a* — 1) = a(™*) — 1.
Hatarozzuk meg (a" + 1,a" + 1) értékét is.



