HOMOLOGIKUS ALGEBRA / 2005 Sz

7. HAZI FELADAT

1. * (Patké-lemma) Tekintsiik az aldbbi diagrammot, amelyben az oszlopok projektiv
feloldésok, az egyetlen sor pedig egzakt.
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Mutassuk meg, hogy létezik A-nak olyan projektiv feloldasa, illetve megfeleld lancleképezések
ugy, hogy az oszlopok komplexusok kozti rovid egzakt sorozatot alkotnak.

Definicié: Az E modulust az M modulus lényeges kiterjesztésének nevezziik, ha M C F,
és minden S C E nemnulla részmodulusra S N M # 0.

2. Ha M C E C F, E lényeges kiterjesztése M-nek, F' lényeges kiterjesztése F-nek, akkor
F' lényeges kiterjesztése M-nek.

3. * Egy M modulus pontosan akkor injektiv, ha nincsen valédi lényeges kiterjesztése.

4. ** Legyen M tetszbleges R-modulus, M C E. Ekkor az alabbiak ekvivalensek:

(1) E maximadlis lényeges kiterjesztése M-nek.

(2) E injektiv, és lényeges kiterjesztése M-nek.

(3) E injektiv, és nincsen E', amelyre M C E' C E.
Tovabba minden M-re 1étezik fenti tulajdonsagokkal rendelkezé E modulus, amit M injektiv
burkdnak hivunk.



