HOMOLOGIKUS ALGEBRA / 2005 Sz

5. HAZI FELADAT
1. * Azt mondjuk, hogy egy R gytri rendelkezik az invaridns bazisszamossag (IBN) tulaj-
donsaggal, ha minden M szabad R-modulusra M minden bazisdnak ugyanaz a szdmossaga.
Mutassuk meg, hogy minden kommutativ gytiri ilyen.

2. ** Adjunk példat olyan gyfiriire, amely nem rendelkezik az IBN tulajdonsdggal.

3. Legyenek A, B R-modulusok, i : A — B monomorfizmus, ekkor A pontosan akkor direkt
osszeadanddja B-nek, ha van olyan p : B — A leképezés, amelyre pi = 14.

4. * Minden szabad modulus projektiv.
5. * Projektiv modulusok direkt Gszege szintén projektiv.

6. Ha R egy kommutativ gytiri, akkor két projektiv R-modulus tenzorszorzata ismét pro-
jektiv lesz.

7. * Legyen r € R rogzitett, M tetszbleges R-modulus, és tekintsiik a
To(M) ¥ M/irM , Ty(M) € {me M|rm=0}
funktorokat. Mutassuk meg, hogy ketten egytitt egy d-funktort alkotnak.

8. ** Mutassuk meg, hogy minden P projektiv modulushoz létezik olyan F' szabad modulus,
hogy P & F' szabad.

9. Az ismert halmazmiveletek koziil melyik direkt vagy inverz limesz?



