HOMOLOGIKUS ALGEBRA / 2005 Sz

4. HAZI FELADAT

1. (i) Mutassuk meg az alabbi vélasztas segitségével, hogy a Hompg(M,_) funktor nem
egzakt: legyen R =7, M = 7/2Z, és vegyiik a

0-Z—-Q—-Q/Z—0

egzakt sorozatot.
(77) Hasonl6képpen, igazoljuk, hogy Hompg( _, N) sem egzakt. Ehhez tekintsiik ismét a

0-Z—-Q—-Q/Z—-0

sorozatot, és a N = Z modulust.
2. * Igazoljuk, hogy a M®p és ®gN funktorok nem balegzaktak.

3. Egy M bal-R-modulust laposnak neveziink, ha a ®g N funktor egzakt. Mutassuk meg,
hogy R egy lapos R-modulus.

4. * Igazoljuk, hogy a torzi abel-csoportok kategéridjdban létezik direkt Osszeg, de nem
feltétleniil azonos az adott abel-csoportok mint Z-modulusok direkt o0sszegével.

5. ** Legyen R, S gylriik, rA, sBgr, sC modulusok. Mutassuk meg, hogy
Homg(B ®g A, C) = Hompg(A, Homg (B, C)) .

6. ** Legyenek F' : R—Mod — S—Mod és G : S—Mod — R—Mod funktorok, amelyekre
(F,G) adjungalt funktorpar.

(7) Bizonyitsuk be, hogy ekkor F' balegzakt és G jobbegzakt.

(77) Mutassuk meg, hogy F' megérzi a direkt limeszeket.



