HOMOLOGIKUS ALGEBRA / 2005 Sz

1. HAZI FELADAT

1. (i) Ha 0 % alp egzakt, akkor f monomorfizmus, és forditva.
(i) Ha B % C 20 egzakt, akkor f epimorfizmus, és forditva.
(77i) Ha A ENY: JENYo egzakt, f epi, ¢ monomorfizmus, akkor B = 0.

(iv) Amennyiben M, EN My — My 2 M, egzakt, akkor f pontosan akkor epimorfizmus, ha
¢ monomorfizmus.

2. (i) Bizonyitsuk be a kovetkezét: ha

0-ALBLC—0 & 0-C5DEE0O

egzakt, akkor

0-ALBY DL E-0
szintén.
(77) Egy (adott esetben mindkét irdnyban végtelen) sorozat

= A ¢i—+>1 Aiﬂ) i—1 =
pontosan akkor egzakt, ha minden i-re

0 — im @i — A; —img@; — 0

egzakt.

3. (*) (i) Legyen f, : Ay — B, egy ldncleképezés. Mutassuk meg, hogy f hatédrokat
hatarokba, ciklusokat ciklusokba képez, tovabba minden n-re

H,(C.) =5 1, (D)

R-modulushomomorfizmus.

(17) Bizonyitsuk be, hogy ha f, : Ae — B, go : Be — C, lancleképezések, akkor
(9f)« = guf:

4. Egy f lancleképezés pontosan akkor izomorfizmus Ch(R-mod)-ban, ha minden n-re f,
izomorfizmus.

5. (*) Mutassuk meg, hogy a 0 — C, lancleképezés pontosan akkor kvaziizomorfizmus, ha
H,(C,) = 0 minden n-re.

6. (*) Szdmitsuk ki az egypontu tér szinguldris homol6giacsoportjait.

7. (**f) Legyen G = (V, E) egy véges graf, I az incidenciamatrixa. Tekintsiik a kovetkezd
komplexust: Cj legyen a szabad R-modulus a csicsokon, € a szabad R-modulus az éleken,
C, = 0 egyébként. Az egyetlen d; nemtrividlis differencidlt az incidenciaméatrixszal vald
szorzas adja meg. Mi lesz Hy(C') és Hy(C)?



