Matematika Al

12. feladatsor

Inverz trigonometrikus fiiggvények
. Hatarozzuk meg a figgvényértékeket!
: V2
(a) sin (arccos <7))
(b) sin (arcsin (—3) + arccos (—3))
(c) arcctg (ctg (—%)) (A megoldas nem —m/4)
. Egyszer(sitsiik a trigonometrikus kifejezéseket!
(a) tg (arccosz)
(b) sin(arctgva? —2z), = >2
(c) sin (arctg ﬁ)
(d) cos (arcsin £)

. Hatarozzuk meg az y derivaltjat!

(a) y = arccos (?)
(b) y = arcsin 2
¢) y = In(arctg x)

(
(d) y ==zarcsinz + 1 — a2

. Hatérozzuk meg az integtrilokat!
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Hiperbolikus fiiggvények

5. Egyszertsitsiik a kifejezéseket! Els6 lépésben irjuk fel a hiperbolikus fiiggvényeket exponenciilisok
segitségével!
(a) 2ch (Inx)
(b) ch3z —sh3x
(¢) In(cha +sha) +In(cha — shx)

6. Derivaljuk a fliggvényeket!

(a) y=~6shg
(b) y =In(shz)
(¢) y=arsh/z

(d) y = arsh (tgx)
7. Hatarozzuk meg az integralokat!

(a) [sh2zdx
(b) [4ch (3z — In2)dx
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8. Szamitsuk ki az integralokat

e az inverz hiperbolikus fliggvények,

e a természetes logaritmus

segitségével!

Integralasi technikak

Egyszert integraciés formulak

9. Megfelels helyettesités segitségével végezziik el az integralast!
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(C) j ctg (3+Inx) dx
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10. Végezziik el az integralasokat! Ahol sziikséges, alkalmazzunk helyettesitést!

(a) [ 2% 5 (Teljes négyzetté kiegészités)
1

M) [ =y \/m (Teljes négyzetté kiegészités)
J 4c> e +116‘ dx (Maradékos polinomosztas)
i =Lodr (Tortek szétvilasztésa)

C

(
G

)
)
)
(e) [ T +Slmd:1c (1-gyel valo szorzas)

f V1+cos2zdr  (Gydkjel eltiintetése)
w/2

11. Kiilonbozs atalakitiasok hasznélataval szamoljuk ki az integralokat!

(a) [(1+1)ctg(z+Inz)dz
(b) [3sh (£ +1Inb5)dx

dz
(C) f (2z+1)V4z?2+4x

Parcialis integralas
12. Szamitsuk ki az integralokat!
(a) [ 2 coszdx

(b) [(z*+ 2+ 1)e*dz

V2
¢) [ 2zarcsinz?dx
0

d) [ e**cos3zdx
13. Szamitsuk ki az alabbi integralokat! Elgszor alkalmazzunk helyettesitést, majd integraljunk parcilisan!
(a) [eV3* Ty
(b) [In(z + 22
(¢) [sin(Inz)dx

Racionalis tortfiiggvények integralasa

14. Parcialis tértekre bontéssal végezziik el az integralast!
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(h) f (z— zziigciglm 12); =32 1.

Trigonometrikus integralok

15. Szamoljuk ki a hatarozott integralokat!
w/2

(a) [ cos®adx
—7/2

(b) [ 8sin*z cos® zdx
0
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(d) [ V1+tg2zdx
—m/4
w/4

(e) [ 4tg3wdx
0
w/2

[ sin 2z cos 3zdx
0

) [ cos 3z cos dadx
0

Trigonometrikus helyettesitések

16. Szamitsuk ki az integralokat!




A tg(z/2) = z helyettesités

Segitség:

de = 2dz

) _ 11—z . _ 2z
COST = 1722 sy = TH22° 1422

17. Szamoljuk ki az integralokat.
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