NEV: NEPTUN KOD:

MSC Lin. alg. 1. vizsga 2008. janudr 14.

I. rész. Ebben a részben minden helyes vdlasz 3 pontot ér. Indokolni csak akkor kell, ha a feladat
ezt kéri. A wvdlaszt a keretbe irjuk!
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frjunk fel egy olyan testaxiomat, amely NEM vektortéraxiomal

o

Adjuk meg az A = “

” matrix altaldnositott inverzét!

3. Adjuk meg az A = (2) g matrix minimalpolinomjat!
. 1 1] . L
4. Adjuk meg az A = 11 Jordan-féle normalalakjat!
5. Adjuk meg a [ 0 2} matrix exponencialis fiiggvényét!
6. Mondjuk ki az n x n-es egyltthatématixi, allandé egyiitthatés homogén linedris diffegyenlet

rendszer altalanos megoldésaroli szélo tételt!

7. Hatarozzuk meg az A = [(1) Z} spektralsugarat!

8. Az A= H ” matrixnak adjuk meg szingularis értékeit!

9. frjuk fel a v = normalvektord, origén atmend egye-
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nesre vald tikrozés matrixat!
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MSC Lin. alg. 1. vizsga/2

Adjunk meg olyan A € R?*? métrixot, amelynek nincs
0 sora, és amelyre az Ax = b egyenletrendszernek nincs

megoldésa b = [ } }—re.

Adjunk példat olyan A, B nem nulla 2 x 2-es matrixokra,
amelyekre AB = 0.

Konvex-e az y = —z? fiiggvény?

Legyen A, B € R3*3, és tegyiik fel, hogy det A = 3 és
det B = 2. Mennyi a det(2B~!A?) értéke?

. Mondjuk el, hogyan torténik a titokmegosztas polinomok segitségével!

2008. jan. 1/.

Adjuk meg az A matrix inverzében a harmadik sor har-
madik elemét, ha
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Legyen M € R3*?. Jeloljiik nyilakkal, hogy az A, B és C
allitasok koziil melyikbol melyik masik kovetkezik!

A: M-nek minden 2 x 2-es aldeterminéansa 0.

B: M nem invertalhato.

C: M-nek van két egyforma sora.

. Definidljuk egy f:V — W linedris leképezés képterét és magterét!

Adjunk meg egy f : R — R affin leképezést!
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MSC Lin. alg. 1. vizsga/3 2008. jan. 14.
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forméacié matrixat a B = { [ } , [1} } bézisban!

frjuk fol az {1 2} standard matrixi linearis transz-

0

Adjuk meg az [0

1 O] matrix spektralis normajat!

Egy valés M métrix karakterisztikus polinomja (z — 2)3z.
Az alabbi feltételek koziil melyekbol kovetkezik, hogy M
diagonalizalhato?

A: M minimalpolinomja 2-odfokt.

B: M-nek van harom fliggetlen sajatvektora, de négy
nincs.

C: M szimmetrikus.

Hény Jordan-blokkbdl all az A métrix Jordan-normaélalak- ]
ja, ha ka(z) = (z+1)4(x—1)2, és ma(z) = (x+1)3(x—1)? A Jordan-blokkok szama:

Mekkora egy irreduciblis duplan sztochasztikus matrix
maximalis sajatértéke?

Milyen jellegli az 22 + y? — 2yz + 422 kvadratikus alak?

0
2 0
jesill az alabbi tulajdonsagok koziil, és irjuk a megfelel6

bettijel(ek)et a keretbe!
O: onadjungalt U: unitér N: normalis E: egyik sem

Dontsiik el, hogy az A = [ matrixra melyik tel-

II. rész. Ebben a részben tételeket kell ismertetni és bizonyitani. Ugyeljink a pontos fogal-
mazdsra! A dolgozat hdtlapjdra irjunk!

. Mondjuk el, hogy a Frobenius-norma(=euklideszi norma), hogyan fejezhet6 ki a métrix szin-

gularis értékeivel? Bizonyitsuk is be! (7 pont)

. Mikor neveziink egy P : V — V linedris leképezést projekcionak? Mutassunk példat! Mondjuk

ki és bizonyitsuk be a projekciok magterérol és képterérol szold tételt! (18 pont)

Vizsgapontok: A részvizsgapontokat az aldbbiak szerint szamoljuk ki:

Osszpontszam 00—-36 | 37 —52 | 53 —-68 | 69—76 | 77— 100

Részvizsgapont 0—9 |10—13|14—-16|17—19 | 20—25




