5. Ropzarthelyi

FElmélet:

Irja fel a Cauchy-féle integralformulat!

Hogyan definialjuk egy komplex fiiggvény zo € C koriili Taylor-sorat?

Hogyan szdl egy analitikus komplex fiiggvény Taylor-sorral valo elGallitasarol szolod tétel?
Irja fel az altalanositott Cauchy-formulat (feltételekkel egyiitt)!

Hogyan sz6l a Liouville-tétel?

Hogyan sz6l az algebra alaptétele?

Adja meg az izolalt szingularis hely definiciojat és szingularitas tipusait!

Hogyan szél egy korgytiriiben analitikus komplex fliggvény Laurent-sorral valo elGéallithatosagarol szolo tétel?
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Hogyan értelmezziik az f komplex fliggvény z izolalt szinguléris helyéhez tartozo reziduumét?
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Hogyan sz0l a reziduum tétel?

[t
—_

Hogyan szamithato ki a reziduum egyszeres polusra vonatkozoan!

12. Hogyan szamithato ki a reziduum m-szeres polusra vonatkozoan!
Példdk:

1. Szamitsa ki az alabbi fiiggvények vonalintegraljat a definicioja alapjan:

a.) f(z) =22 41:2; = 1-b6l zp = —1-be vezets egyenes mentén,
Yo : 21 = 1-b6l 29 = —1-be vezetd fels6 félkoriv mentén.

b.) f(2)=Z 71 :21 =0-bol z5 = 1-be, majd z3 = 1 + i-be vezets egyenes mentén,
Y2 : 21 = 0-bol 2o = 1 4 i-be vezets egyenes mentén.
c.) f(z) =322 71 :2 = 0-bol 25 = x-be, majd 23 = x + iy-ba vezets egyenes mentén,
Yo 1 21 = 0-bol 29 = iy-ba, majd z3 = = + iy-ba vezets egyenes mentén.

d.) f %dz Y1 : z1 = 1-b6l zo = —1-be vezets fels6 félkoriv mentén,
Vi
o : 21 = 1-b6l z9 = —1-be vezets also félkoriv mentén.
e.) f(z) =z 71 :21 = —i-bol 25 = i-be, vezets egyenes mentén,
Yo : 21 = —i-b6l 2o = i-be vezetd jobb oldali félkériv mentén.

£) f(z) =22  41:21 = 0-bol 2o = 1 + i-be, vezets egyenes mentén,
o : 21 = 0-bdl z3 = 1 + i-be vezetd y = 2% parabolaiv mentén.

A tovabbiakban minden gorbe pozitiv iranyitasa.

2. A Cauchy-tétel vagy a Cauchy-formula felhasznaldsaval szamitsa ki az alabbi integralokat!

a.)f;;—jldz, vilz—3|=1.
v

b.) fiz(z‘éil), Tilz—4il=1; yilzl=3; wila—1=1; wu:lz+1=32; y:lz[=2
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c.) fﬁd% v x? 4 y? = 2.
il

d.) f(%Jrzsinz)dz, yilg—1]=1.
v

e.) f(%—kzcosz)dz, yila—1]=1.
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5—|—§)dz, vzl =1
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A pénteki kurzusoknak a 4. rzh. 3-6. feladatok, ebbdl az 1-2. feladatok!



3. Szamitsa ki az alabbi integralokat az altalanositott Cauchy-formula segitségével!

a.) § <5tdz, vz = 2.
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b.) § 5224z, vz = 1.
v

c.) ¢ ;gﬁzdz, vz =1
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d) ¢ S0 Ecdz, 2| = 2.
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