Kalkulus 2. Név:
2. Zarthelyi dolgozat Neptun kéd:
2019. 4. 29. 8.15-9.45

1 2 3 4 5. >
1. Legyen 3 9
y® —3yx
— 12 h 0,0
FROR (o] e o e wn)#00)
0, ha (z,y) = (0,0).
a. Szamolja ki az f fiiggvény parcidlis derivaltjait. (5p.)

b. Mutassa meg, hogy az f fliggvény folytonosan differencialhaté a (0,0) pontban. (5p.)
c. Legyen a € R? olyan egységvektor, amely parhuzamos és egyélldsi az (2,3) vektorral.

Szamolja ki az (D4 f)(0,0) értékét. (2p.)
d. Adja meg az f fliggvény (0,0) pontbeli érintésikjinak az egyenletét. (3 p.)

2. Jend, a csodabogdr, esti repiilése sordn a v : [—m, 7|, v(t) = (t+sint, 1 +t,cos? t) gorbét jarja
be sokszor egymds utdn, abban a helységben, melynek hémérsékletét a szoba (x,y, z) pontjdban
aT = /224 y%(6 — 2z) + 300 fiiggvény irja le. Mekkora hémérsékletvaltozds éri Jendt, amikor a
megszokott palydjénak v(0) pontjan &thalad? ((T o~)(0) =?)

3. Tekintsiik a v : R® — R3, v(r) = r vektormez6t. Hatdrozza meg a grad <log||vH2), a

A (1og Hv||2) és a rot(v - |[v]|?) mennyiséget.

4. Tekintsiik a
12—t —tuv + uvd =0
{t3—1+u—1)2=0 (+)
egyenletetrendszert,.
a. Mutassa meg, hogy létezik olyan u,v : R — R? differencidlhaté fiiggvény, mely a to = 1
pont egy kornyezetén értelmezett, u(1) = v(1) = 1 és teljesiil rd az (x) egyenletrendszer.
b. Adja meg /(1) és v'(1) értékét.

5. Legyen F a (0,0,4) csticsponti, a z = 0 sikban az x2 + y? = 4 vezérgorbéjii kip paldstjanak
az=4¢és az =0 stkok kozotti része, valamint tekintsiik a v : R? — R3, v(z,y,2) = (z,y, 2)
vektormezét. Hatdrozza meg [[, v értékét.
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