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0, ha (z,y) = (0,0).
a.) Szamolja ki az f fliggvény parciélis derivdltjait. (5p.)

b.) Mutassa meg, hogy az f fiiggvény folytonosan differencidlhaté a (0,0) pontban. (5p.)
c.) Legyen a € R? olyan egységvektor, amely parhuzamos és egyalldsi az (2,3) vektorral.

Szamolja ki az (Dg f)(0,0) értékét. (2p.)
d.) Adja meg az f figgvény (0,0) pontbeli érintdsikjdnak az egyenletét. (3 p.)

2. Hatdrozza meg az f : R® — R, f(z,y,2) = 23 + y? + 2 fiiggvény legnagyobb és legkisebb
értékét az origd koriili 1 sugard gomb felszinén.

3. Tekintsiik a v : R? — R3, v(r) = r vektormezét és az a € R3 vektort. Hatdrozza meg a

X
grad exp (Hv||2>, a Aexp <Hv||2) és a rot ﬁ mennyiséget.
v

4. Tekintsiik az
22u4yPv 403 =4
zryPuv =4
egyenletrendszert. Legyen a = (1,2,—1) és b= (1,1). (Ekkor az g =1, yo =2, 20 = —1, up =1
és vg = 1 szdmokra teljesiil a fenti egyenletrendszer.)
a.) Mutassa meg, hogy létezik olyan © C R? nyilt kdrnyezete az a pontnak és olyan ¢ :  — R?
fiiggvény, melyre p(a) = b és minden (z,y,z) € Q esetén az u = pi(x,y,2) és a
v = @a(z,y, z) szdmokra teljesiil a fenti egyenletrendszer.
b.) Hatédrozza meg a ¢ fiiggvény derivaltjét az a pontban.

5. Legyen Q = {(z,y,2) € [0,00[| 2?2 +y> + 22 <4} & f : R® — R, f(z,y,2) = xy?z>
Hatarozza meg ///f értékét.
Q
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